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De Subjeflo, Principiis, &n» Methodo Mathematics. 


( Ccedenti ad Mathematicam opus eft imprimis ut intelli- 
2 gat quenam fit Materia quam traQtant Mathema- 
& tici, & de Materia quid fit quod quzritur. 
2 Sciendutn ergo eft, Materiam quam traQtant eſſe 
\ > omneid quod hebet Magrimudinempid eft , quicquid de 
quoquer! poteſtquantum lic. Ieaqz Materia Scientiarum 
| Mathematicarum ſunt corporum longitudixes, ſuperficier, 
& craſſities. Habet enim corpus omne tres dimenfiones , nec plures, & 
has genere differentes. Ex motu cnim corporis fit longum, quod vocatur 
linea; dc inde ex motu lines fit Smperficies 3 8&-cx motu Superficici fic 
craſſum,quod & Solidam dicitur, & corpus Mathensaticum. Ulterius procedi 
non poteſt,quoniam motu ſolidi quacungqzmovetur,deſcribetur 
ſolida. Itaq3 qui inter genera magnitudinis ponunt ſurdoſolida, quadra- 
toquadrata, O's incpte agunt : nonenim Figure illz ſunt , ſed numeri 
tanthm, id cſt, non magnitudo, ſed magnitudines. 

Pertinet etiam ad Mathematicam Motus, Tempus, Vis, Pondas: nam 
& horum alterum altero majus vel minus effe dici poreſt. Etiam 
tractat Mathematica de Qualitatibus, quatenus alterum altero magis vel 
minds tale eſſe dicitur. De quocungz enim dici adverbialiter poteſt, magis 
aut minus cft, fundamentum habet in-magnitudine aliqua. Pertinet etiam 
ad Mathematicam comparatio inter ſe Magnitudinam, Motuum, Tempo- 
ruin, &c. Nam propter varias rerum inequzlitates, una inequalita major 
ett vel minor alia. Habet igitur inequalites ſuam fibr Magnitudinem z atg; 
ea ipſa cft quam vocare folent Rationem. 

Eriam Numerus ad Mathematicam pertinet. Ad quam enim Scientiam 
pertinet Corpus, vel Motus,vel Tempus,vel Linea,in Singuleriz ad candem 
pertinent eadem omnia in Plurali. Cum enim Unum non fit aliud quam 


Res numerats, non exit Numerus aliud quam Reg numer ate. 
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lofinitum autem quantum fie, nec rogari niſi abſurde , nec reſponderi 
omnind poteſt, Neg verd finita magnitudo dividi in partes numero inh- 
nitas, nec numerus infinitus dari potelt. ' Quod enim dicant ſzpenumero * 
Mathematici, Producatur linea in Infinitum, non ita intelligendi ſunt ac (1 | 
feri id ſentirent poſſe , ſed ut producendam LeQori arbitrio ſuo 
relinquerent. . - 

De his Mathematicz ſubjectis id quod quzritur aliud fere non eſt,quam 
quatita ſit magnitudo propoſita quatenus comparatur cum magnitudine 
alia cjuſdem generis 5 five ut uno verbodicam quezritur Ratio. | 

Accedenti igitur ad Mathematicam neceſſarium eſt, ut vocabula 
hec, & alia omnia quibus Mathematici utuntur accurate inie}lecta habeat, 
id eſt bene & perſpicue Dchnita. 

Quantitatem (quam veteres nuſquam definierunt , & defectu Dehini- 
cionis ejus temert de natura Infiniti diſputanteserraverunt) ego fic D-hnio. 
Quantitas eſt Magnitudo determinata undiquaqs vcl per Expolitionem, 
ut quzrenti quanta fit reſpondeatur quantara vides, vel per Comparatio- 
nem; ut reſpondeatur tantam efle quantus eſt unus ve] plurcs pedes, vel 
alio modo fimili. $cd ſupra omnia, Rationis dchnitionem habere accu- 
xatam debet 3 & comparationum varietates, & pre:erca Rationes addere, 
ſubltrahere, multiplicare &. dividere ſciat, Que etii pleraq3 doceantur,ab 
Euclide & illius interpretibus, reducam tamen fere omnia ad: Caput 
ProxXumum- | 

Cognita Materia & quid in illa. quzrimus , proximum eſt Principia | 
ſamere. - Cujus rei Principia 2 Principia Scientiz , ſive ſciendi. id quod® | 

querimus, Sciri aatem przter Veritates nihil poteſt. Principia igitur | 
Mathematicz ſunt Yeritates prime, quas non docemur, fed lumine natu- 
ali ſimul agnoſcimus ac proteruntur. Propokationes ergo prime appellan- | 
tur.quia ex 11lis primi omnium conſtant Syllogilmi. Non igitur Scienti:e 
Gubje&um aut pars £jus aliqua Principium dicendum. eſt , ut Puntum | 
Geomettiz, vel Unitas Arithmeticz, ut Magiſter quidam publice docuit, 
ett Elementorum Euclidis libet primus incipiat a Pundto,& liber ſeptimus | 
ab. Unitate. | | 

Principia Mathematice ſcu Propolitiones. prime ſunt D.finitiones, 

Sed cas, ut utiles. cfſe pollint 3 rion modo veras, {cd etiam accuratas eſle 

oportet, ne in. vazietate tanta Significationum, aut per inceria progredia- 

mur, aut perpetuis DiſtinGionbus tramite depulli perpetuo rixantes veri- | 

tatem amittamus. Quemadmodumenim in media . corona moloſſorum fi 

exurgat lepus, emill canes in ſe mutuo ruunt lepuſculo fugiente s, ita in 


| 
Theatro diſputantium qui de viQoria certant, veritas neglea cffugit. Ex | 
propter hanc cauſam, nempe ad tollendas diſtinQiones, a viris fapientibus | 
introduQa cſi_Nchunitio.. 


Bene 


Bene autem Definire, id eſt rem ſubauditam ita"verbis undiquaq) clau- 
dere, idqz perſpicus & quantum heri poteſt breviter, ut nihil ambigui 
| relinyquatur, difficile valde, nec tam Artis quam Intelleus naturalis opus 
| ett, Sed levamur maxima parte difficultacis hujus induftria Geometrarum 
antiquorum 3 niſi quod Euclidis Deftnitio Linez corre&ione aliqua, aut 
faltem rea indigeat interpretatione. Verum quidemeſt, quod in com- 
paraudis longitudinibus, latitudinis nullam omanino rationcem habendam 
eſſe; in contirugione tamen hgurarum, latitudo necefſaria elt'y quia line 
latitudine deſcribi figuram impoſlibile eſt. Nec (ciri poteſt in linca lata, 
linea illa invilibilis ubi loc intelligr oporteat. Cztere quanquam non 
omnes fiat exactifiime, quia ramen vere ſunt Propciitiones, Demonlira- 
tiones ejus non corrumpunt. 
Sunt autem Detinitiones duorum generum, quorum alterum rei natus» 
ram nude indicat 3 alterum etiam Cauſam five Modum generationis 
explicat. 'Ille autem Defhinitiones ſunt ad Scientiam promovendam 
utiliſime que cauſas Definiti & modum generandi continent. Verum 
enim elt 11]ud Arifiotelis, Scire eft per canſam ſcire , extere quz ſolummodo 
declarant definiti Efſentiam, minus facunde fert ſunt 4 mhul enim ex illis 
{cquitur quod non antea 1n iplis continebatur zneqzrefert utrum proprieta- 
tes i1larum appellentur Definitiones, an Dc finitiones Proprictates nomi- 
nentur. - 
Inter Principia numerari etiam folent- Petitiones 3 ſed illz Sciendi 
Principia non ſunt, fed Conftruendi,, id eft- Figurarum deſcriptionis, in 
| quibus nihil requiritur preterquam quod fint poſlibiles. 
| Pro Frincipiis Sciendi habende item ſunt Propoſitiones omnes quarum 
veritas lumine naturali confpicua eſt. De veritate quidem Detinitionis 
| legitimz.,, quoniam habent veritatem ſuam a conſenſu & arbitrio 
hominum rebus explicatis nomina fuo libitu imponentium, dubitarit non 
| poteli. Sed ſung Propolitiones quedam quas etſi 3 Detinitionibus depens 
| deant, & per illas demonſtrari poſlant, -ita tamen perſpicuz ſunt, -utetiam 
fine demonſiratione aſſenſum cogant. Vocancur autem- Axiomata. ' Ca- 
vendum autem eſt, ne propter conſenſum ſolum Magiftroram/ pro 'veris 
habcantur. Multum enim intereſt inter authoritatem Magjiltri', licct 
optimi, & lumen naturale.. Nihil enim tam abſurdum dictu «ft , quin 
Magiſter aliquis (erroris alicujus defendendi cauſa ) zque abſurdum ali- 
quando (criplerit. | | 
Przcognoſcendus preterca eft modus Addendi, i Subſtrahendi'; 'Muſti- 
| plicandj, & Dividendi numeros Collicos, id eſt Res ywmeratas. Quod 
| facile elt & docetur a Vieta in Iſagoge , fed clarifime breviſfir &qy ab 
Oughtredo in Clave Arithmeticz 3 unde quantum viſum eſt tranſtuli huc 


| in Caput tertium» Etiam numerorum Quadratorum 6 Cubicorum & 
ilorum 
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traQtatur Capite quarto. 

Item natura Anguli przcognita: eſe debet 3 & propterea proprietates 

cjus Capite quinto cxplicavimus. Si quid deniqz a quocungz Authore beue 
demonfiratum extet, pro Principio fi utatur, rece faciet. Omne cnim 
cognitum ad cognitionem ulteriorem Principii vicem obtinet. 
Dicet fortaſle aliquis, Quod totam Geometriam collocoin precognitis z 
ſed fallitur : Geometra enim is eſt (ut dixi ſupra) qui quantitatem per 
comparationem determinare noverit in quantitatibus cjuſdem generis. 
Illz autem quas ego przcognoſci velim , ſunt proprietates' Geometriz 
famulantes tanthm, & gradus quibus Geometriz altioris Myſteriis ini- 
tiamur, & quibus indigemus non modo ad figuras 6& ad opera fabrilia, (ed 
etiam ad cognitionem cauſarum omnium naturalium, ut quz in motu 
Omnes coutincntur. | 

Principiis & preterea Theorematibus que in Geometrarum veterum 
libris bene demonkirata extant red intelleis (fcriboenim i1lis qui (ci- 
entiam augere cupiunt, -quoniam gratia operis primis taventoribus .debita 
elt, & wo, recipere nemo non potelt niſi qui ſibi videtureſle jam docti(- 
ſimus) proximum eſt (non demonſtrare, {ed querere proportionis quam 
haber magnitudo ad magnicudinem , cauſas. Nemo enim demonſtrare 
poteſt id quod neſcit,nec ſcire niſi quz invenerit, nec niſrrariſſime-invenire 
quod non queſierit. Ars quidem Invenicndi certa nulla eft. Sagacitate 
autem (puta) experiendo, ſupponendo,Coniequentias a ſuppotitis dedas 
cendo, pervenictur ſepiſſime vel ad cauſas quehiti-, vel ad aliquod im- 
pollibile. * Atq3 hac '(non Arte, (ed) Sagaciate Grometre vetercs omnes 
uſt ſunt, ut maniſcftum eſt, 'cx co quod -Theoremata corum pleraqz inci- 
piunt a nota Suppotitionis Si. 'Scd quomodo (mquice aliquis) ſuppofitum 
ſumere illud potelt quo. potiſſimizea opus e& ? Certa quidem Methodas 
gua Suppoſitiones commodiflime eligantur, habctur nulla.  Itaq; circino 
aliſq 1oſtromentis menſurando experiendum | q cf ut quam 
proxime.polliwus: ad queliti varitatem accedere mechanice. Exempli 
caula, in querenda loogitudinc /ambicus Circuli (cam lumine naturali 
(ciant omnes arcum quemhbet + majorem cfſe:ſua chorda) facile cft ad 
veram longitudinem valde _ accedere. Labor -reliquusalius non crit 
quam prepingquitagis taatz caulas poſlibiles excogitare. Quod ti fuccedat, 
Prjncipium habent Demonſirationis. Enimycro in dubjis omnibus, ad 
vatiasſuppolitiones a natura tpſa cogimur ; ut videre '&t in fervulo illo 
Teremtiano ig quezrendoargento. Qmid fi boc fic incipiamymne? Nabil eft. 
Si fic? Tantundem egero. At fic opinor- Non poteſt. Imp optims. 'Enge, &c, 
$:d Geometre plerigz nihil nunc querunt preterquam-an lit Euclidis; 
quanquam notiſlimum ſic, tam Theoremata omnium nobiliflima inventa 

{uiſſe . 
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rationes quantitatum, ſcd etiam Motuum, id eſt effeFuum omnium natu- 
ralium cauſas in una radicum numeralium cxtraQGione(& ca falfa) inveniri 
pole arbitrantur3 nimizum ica doi ſunt. | | 

.. Wimum in Geometria eft, inyentis rei queſite cauſis efficientibus, ab 
illis quaſi converſo itivere Demonlxare. _ A caulis (ioquam) efhcientibus, 
quia proprietatum numericarum cault plerumgz aliz non ſunt preterimpo- 
{1tioncs nominum numeralium arbitrarias-Operationes cnim Arithmetice 


(unt operum iplorum demonlitrationes. 
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De Rationts. 


I. R Atio eft magnitudinis ad magnitudinem cjuſderm generis Relatjo, 
a ſecundum quantitatem z ut expoſitis ' duabus magnitudinigus , 
2 & 5, Ratio prime ad ſecundum eſt Relatio quentitatis 2 ad 53 ideſt, 

quancitas magnitudinis 2 quatenus comparatus cum magaitudine 5, In- 
Zqualitas enim duarum-magnitudioum, major vel minox cfle poteft quam, 
inequalitas duorum aliorum-inzequalium. 12 
2» Itaqz ad exponendam Rationem. neceſſarium eſt ut cxponantar dug. 
magvitudines ablolutzyquarum prima Antecedens., Conſcquens, 
appellari ſolct. ? yp {12 
. .. Ncq3ergo ambequantitates ſimul ut 2 & 5, neq una (ola, ut 2velg ; 
ncq3 3- (Errant crge Algcbriftze noſtri qui dicunt Fracti Rationetn 
candem efle rem 4- neg differentia inter 2 & 5, ſed quantitas Inzqualis , 
tatis que eſt inter duas magnitudines eſt id quod vocatur-Ratio. Quatavis 
enim_cum 3 &.3, tum 9 & $ diffcrant tantunumodo Unitate, ' non,cadem 
tamen eli carum inzqualitas. Si tamen tres fucrint magnitudia 25,nuDe, 
media, maxima, ratio minimz ad mediam major cſi quary, ratia cjuldem , 
ad maximam. - Contra verd, ratio maxim ad mediam minor ct -y_ 
ratio cjuſdem ad minimam.  Diceremus eyim Tcucrum majorcm tulle. 
comparatum ad Ulyſſem quam ad Ajacem, & Ajacem minoretn fuiſſe comp . 
paratum'cum Ulyſſe- quam cum Teucro.. Cujus rei cauſa mamfcſta eſt. 
Nam quanto itudo minor propius:accedit ad nrgnitudinem . 
rem , Go Hs ad illam rationem majoramy 6c. quanto. ty 
magnitudo minorgm-magis ſuperat, tanto ctiam ad illam majorem | aver, 
'B 3- Bunie 
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dab | 
A alters eft 1: > Deſectus, alters Exceffus ; quo- 


quantitatis, quarum 
e wultiplicatur 'vento fir DefeRtus minor, 
rye price quanto mags ys an ſemper 


o'ra re aut xquare poterif. 
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quando ſunt cognomines vel 'ad cognomines reduci poſfunts' nt 
prima ſecunde, tum tertia quartz Fs zvel 7, Ubi vero rationes effabiles 
' Numeros non ſunt, tum prima fennde, tum tertia quartz fant latera 


correſpondentia triangulorum fi ſimilium z vocanturq; proportionalia, quali - 


| habentia * 1 pro portione. * Grecis autem *Ardxozvy qualt-idem 


iterum dictum. 
5. Continut proportionales ſunt que proportionales «cum fint , habent 
mediam quantitatem-communem, ut 1, 2, 4. 


6. Numeri quadrati-Radix eſt ille ramerus qui multiplicatus in ſe-nu-. 
merum aliquem producit. Productus gutem numerus dicicur quadratus. . 


Radix autem ſui quadrati ſemper pars eft ahquata 3 ut fi Radix tit 83 qua- 
dratuserit 64. & Radix pars <jus oftava. 
"9. Manifcſtum ergo ett Radicem numeri quadrati non effe Jatus qua- 


dratz figure, quanquam hoc neget Wallifius & czteri Algebritie,qui veri-. 


ratem nanc #gnolcere five pudore nequeunt. 


erit rationis ſecunde ad ſ:ccundamduplicara 3 ut in his numeris manifeſt 
eſt, 2. 4- $. & 2- 6-18; ratio 18 ad $ duplicata eft rationis 64d 44 Nam, 
ot 1308, ita ct 9 ad 4-. Sed 94d 4 duplicatam habet Rationern 6 ad 4+ 
Flew. 14 Prop. 28. 
> ſive fimal adduncur due Ratioves, quando multi- 
heats inter (e tam Antecedentibus-tum ventibus ht Ratio. Ex- 
ctnphi caufa, fi Ratio 2 ad 3 addenda fit Rationi 4 ad 5% multiplicentur 
inter ſe Antcecdentes 2 & 43 faciunt autem 8. Deinde multiplicentur 
inter Conſcquentes 3 & 5 3 = faciunt x5. Quo fato Ratio com- 
poſita ex Rationjbus 6th, & 4 ad 5, ct Ratio 8 ad 153 ſcoundum 

Evct. El. 6. Def. 5... 
+ 20» Aliter, fi fiat ut 4ad 5 ita 3 ad aliam, quzerit 3}, crit Ratio 2 ad 


OTC utrilqz per 4.) Þ ad .15 ca quz componitur ex Ratio- 


28d 3 & 
| $7 Datlenbes Ratione fit. dividendo- quantitates Ratiovis | 
innagre yer Antegedentem - fubducende,. & Conſequentem integre per 
utramgqs ſubducendem. Exem. Ratio int fit $ad 24, ſubduccnda 
FT Divido'$ & x5 per 4, Quotientes ſunt 2 & 3}.- Rurſus divido 
Conlequentem Rationis integr= 15 per ambas quantitates ſubducende, 


nemMpe . 
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s. Litres magnitudines fuerint continu proportionales, & ab cadern- 
Poco ow tres alie.continue proportionales 3. ratio ultime ad ultimam. 
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nempe 4 & 5 , Qyotientes erunt 3} & 3, que ſunt in Ratione 12 ad x5. 
Poſt ergo onine B I2, 15» "Sa katene' ad ov rpg Ratio 19d 

15, ideft 4ad 5, manifeſtum. i xati 12, deſt2ad 3. 
| ” Aliter. Si fiat ut Conſouets ſubdacehde, que cf 5,ad hewaten- 
tem ſuam 4, ita Conſequens integre que eſt 15 ad aliam 123 poſitis oxdine 
$, 12, 15, perſpicaum cſi ſubdutta ratione r3 ad 15, id ct 4 ad 5 a Ratione 
integra 8 ad 15, relinqui $ ad 12 id eſt 2ad 3. | 

13- Multipticatue Ratio faciendo ut Anteccdens ad Conſtquentern, its 
Gonſequentem ad tertiam, & ica tertiamad quantam; Ov. - 

14- Dividitar Ratio per numerum quando mter Antecedentery & Con- 
PR—_ —_— uns v<l ptures IS  hacs a 

- x<. Si fucrint uyotcungy.magnicud! Ines @] generis , Tims ' 
ad d op wok 79% cx rationibus prime ad fecundam y ſecundez ad 
tertiam, & lic deinceps uſyz ad ultimam 3 ut in numeris quibuſcungz 4. g. 
10. 3, Ratioq ad g componiturex Rationibus 4 ad 9, & $ ad 10, & 10 
ad 3. Quodaplugibus demonfiratum eſt. 

16. Eft autem comparate quamtitatis genus aliud, quod Ratio ctiarn 
dicitur , non Simpliciter, ſed Ratio Arithmetica, Dicuntur enim qua- | 
tuor quantitates efſe in Ratione Arichmetica , quando akesa alcramn 
perpetud ſuperat #qualibus differentiiss Circa quam Rationem dicam 


(an =o lines ſeectur be partes __—_ gry 
gib ule me nalis Geometrics mnter rice progimas : 
eris e paar Arithmetica. Si ments ei lines "ata in partes 


(exempli cauſa) in 9 & x6, media Arithmetica erit 7. 
Iraq 2+ $+.16, ſunt continue Arithmctice.. k0} autre media 
proportionalis Geometrica minor quam 6. Sin linca exdem divida effet in 
pazxtcs zquales 300800, '&.-media ſumeretur tum Geometric tum Arich- 


<ſt differentiq ipter cxerems r cft dj tes mediam 
(renmezriearn, Of Arithaeticarn. fi tales medic. ybigs ingerpo= 


nerentur , d caxum omnis evaneicereſ. Ef} ad inventionem 
rationum quas habent reQilinea ad curvilinca propolitio hzc- utilflims. 


CAP, - 
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iſe pro rebus, ideſt, pro magnitudinibus literas quaſi Spe- 
cies rerum.exponunt,, addcre, ſubſtraherc, wultiplicare, & 
dividere docerhur hoc modo. - ſolitarie ſunt ut A & B, addun- 
eur inter Ggnumt, fre gnificat Plas, 'Additis ergo A-& B, 
Gmma fit AFB, Sin ab A Chbcahenda ſit B, interponunt fignum -— quod 
Ggnificat Minus, live multam. Jags A-—B etid quod rceltat magni» 
tydinis A, poſiquam ab i!}a ablata £ft B, Multiplicatio. per numerum-eſt 
guando numerus multplicans prefigitur, ut 2A, .3 A,&c. Multiplicatio 
A per (& perficitur (cribendo AA vel Ag. Linea multiplicazi in ſe non 
eſt. Atqs hic prinidm d:ſcedunt Algcbriſtz hujus ſeculi a wdavco 
veteribus, qui intra Arichmeticam: fe continuerunt., - $1 mul 'canda 


kit A inB ſeribunt AB. Dividi A per B intelligitur fi ſcribatir 2 _ 


ſgnificat Quotientem. ueſi Aſc 10, &B 2, fgnum illud 2 = m 5. Op- 
tine quidern i int guinerls. Sed f AA I hgura quadrata &B Sit Ninea,” 


tune Quoticns illa = 2 indicat guoties linca:B eſt in quadrata fguta AA4 


1 pgs a vera Algebra, atqs ctiam abſurJum; Plana efijm ww 
nt EX @ $ lineis. 

2- Sin ſignis fimilibus aff x fint ut 4AFA, Az ſimul adit 
- facjunt 2A. enim eſt Oughtredi & Algebriſtarumhec, cadet 
vera, In Additione addende ſunt” Specics 6c apponendum 'ſignum com- 
mane. ' Itaqy fi'addantur— Aad—A, ſamma erit—=2, Warts > 
diverſafint tunc regula eft hee ,; fubtrahatur Specics a' Spetit 
fr fi ſigoum contrarium. Ieayz fa & = ſ mul Fi faciunt % 

14 Ns 

3- Si vero due-Species ifs dukes A aftcQis addende ſunt, 
Regula talis eſt. Si ſigna fimilia ſunt, addantur Species, ſervatis fi 
Sic AFB, & AfB ſimul addita faciunt 2 Af2 B. Sin tigna diverſa fint , at 
in his fA-— B, & — AFB, regula cſi Aggregentur fimiliter affetz ſub 
ſignis pure eritq3 ſumma FAFB——A——B id ct nihil. 

M SubſtraQione, fi Species ſint ſolitariz, & utraqzhabeat ſignumf, 
ut tA3B, & ſubſtrahenda Gi #1 TB abfA, rcfiduum eſt Se unde _ 
tractio, 


crafioccurm igngþ 2 habe 
B detraiim ab A mg cm ' Sin am Ci jaw Nam 
fumenda > differentia Spectrum ben jar 0-5 fic deducendum 

a— 7; Guerin} 2 Mark 2 Maniclumenio ef, Quod — 5 majus eſt 
quaarr—7 duabus.Upitacibus. /: Arqz hocitacfle, hominij quiquod dico 
lignatus tucrit conlidezare, nemini difficile Quid enim aliud 


& 2, ne. data defecum.tollere quam. magniceadinen deficientera: 
Nays a cara? hags fi ab. Atollende: ity 


, manitefum,c|t reli-, 
2 A- Nam@ ipſo gugd tollitur defethus. penicue cjus 
guod are bang non fecus quam qui. remictic,, quantum remitcie 
tantuin debitori addit. -Conkiltere me panliſper hoc loco cogit Provacatio 
Johannis Wallifai in coutroverſia noktrs, ad -illes.qui verſati funt in Alge- 
bray ut Jargon oc ron fietaeidrfacld ici 
pe ER Progolit, Wapliliipertis primalibri-Pe Libr opfare,in bis werba : 
HIT afharny co3reria, Migragetaen equipelcs Enc:fſus pro- 
pollentis 3 Aggregatums vere coremdens flunmie,: id oh 4:0 —» & egale ci 
exceſluj quo + A ſuperat — A. 
Jam +A —— A zqualc eſt o five Nihilo. . Oportet igitur magnitudinem 
A luperare magnitudinem—— A Nihilo. 1d eſt, debent 4A &— A eſſe Y 
£qualia, Quod cſt manifcſit abfugdunsy Arcs Aigebriſtas poterit ille 2%, 


provocare a quibus non condemnabicur ! pronuntiavit , niſt 
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AFB per B—C. Id quoq; in numeris 'verum eſt. Sin AFB fit ſuper- 
ficies & B— C linea, abfardum eſt, 'ut fupra oblervavimas Atq; hoc 
totum eſt quod in Algebra'vocari poteſt Ars.  Quod reſtat Labor tantum- 
modo eft; qui confiſtit in quzrenda tionecommoda'unde incipiant, 


F quod Artis non eſt, ſed tionis 6c ortune. Cum autern proportionem- | 
Ws -- aliquani-inveneritits/ camiperinatarido,) convertendo, ' mu]tiplicando, divi- 


dendo; - coniponendo, & per'{calam continut*proportionalium elevando &” 
depritnendo motitant donec in'/zquitionem aliquam , inopinato;: &- forte 

fortuna tandem incidatur que Problemati Arithinetico poſlit (atisfacerc.” 
Nam ut hac methodo quzſtioni Geometricz ſatishat-impoſſibile eſt; Eft 
enim Algebra un2'ex Regalis-Arithmeticz; adicujus Throriam'perdifcen- 

difiopus eſt biduo/aut tridus uephirimum 3- quarayisad promptitudinem- 
operandi opus fit conſuetadinefortaſſerriummentiam.” 
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rl qadrats 8 Numerus quadratus, . quando pattes babent qua- 
'T dratas totidem &'zquales, eadem elt res 3 nam. figura . toga & 
njmerus partium ejus; idow ſane. - "ON 
2 Figue quadrick {r defetibaritur a" Radiis crefectibis n- pune ah 
Unitare in ſerie natarati, differuntio(tt fe ut tore %julfers ferici tine 
pires; '' Kempe figyra minima eſt ita , 'hoic 486itvs proximus-nymirus 
impat (qui ctt 3) facit figuram'quadriam /proximanu. (4) Huic rurſjs - 
edditas numerus impar proximus (5) facit quadratum'tertium (9): Er fic , 
perpetud. Itaq3 Exceſſus QuadratorumdiQorarn creſgunt it numeri ab 
Unitate 1 ;*ViZe I, 3, 5» 7» CC» TA 
. Si fuetine tres numeri quadrati deinceps proximi!”# medio autem- 

auteratur Units + Numerus qui relinquitur eſt medius$toportionalis inter 
extremos. Exetoplicauſa'z 00. 81. 64, ſunt Numeri quadrati'deinceps 
—_ ms Leary 81, —_ 894:qui medius ef pro- 
I tionaliSTMerexrremos"Tv0o & 64. , Similiter 49.36, 25+ lunt Numeri 
> cadrarideinceps r6xifti. A medid 1 buerarar Vie go np cer wh » 
VP proportionalis inter 49 & 25. Tet itt hi 9:14: , ef medio'g aufera- 
tur, 1, zeltat 3 medius inter quadratgs 9 & 1» Deniqz 400. 361» 324» 
une 
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ſunt quadrati deinceps proximi. A medio $61 6 auferatur Vnit re at 
360 medius inter extremos 400 & 324. Et lic ubique. - 
4+ Inter duas Figuras quadratas proximas, fiquadrato minimo add.tur 

Radix ſua, totum erit inter jpſas medium propartionale. Nam fi quadrato 
-1 addatur Radix ſua (quz cft una) totum 2- eſt medium proportionale 

inter 1 & 4+. Similiter {i quadrato 4 addatur Radix ſua, totum 6 eſt me- 

dium proportionale iter 4 & 9g. Et ſic perpetud,.ut manifeſtum eſt per 
| Inducionem. - las 

5- Sia quadrato Radix .ſua auferatur relinquetur medium inter ipſum 
& quadratum proxime minus. Sit enim quadrata Figura 100, li aufcratur 
inde Radix cjus 10, relinquetur go, medius/propartionalis inter 100 &'$x,; 
quadratum proxim? minus. - Similiter fi.a guadrato-, 9 auferatur | Radix 
lua 3, relictus 6 crit medius inter 9 & quadzatum, proxime-inferius:4- 
| Et fic ſemper. ,, - bg ft in | 
6. Sin quadrata non ſint proxiana ſed intermittant unum, minus qua- 

dratum cum dyabus radicibus eſt medium inter illa duo quadrata propor-' 
tionalee Nam f1 quadrato 1 addantur duzcjus Radices, .id eſt 2, ficnt 3, 
media proportionalis inter. 1-6, 9. Item fi quadato .4 addantur duz cjus 
Radices, id eſt 4,. fient 8, medium inter 4 & 16, Ex fic perpetuo.  Idem 
medium habebitur fi. a majore quadratg dug cjus Radices: auferantur. 
Nam fi a 16 .duz cjus Radices auferantur; reſtabunt $ , medium inter 


"0." 
*_ " 7 , - 


16 | es 
Si #2 dud quadrata intermittant alia duo, .& quadrato minori ad- 

datur tripla ſua Radix, habcbitur medium. inter quadraeta extrema.. Nam 

ad guagratum..z fi addatur 3 fient 4-ncdius inter-3 & x6, -Vel fi quadrato 
: «ls tripla ipfius Radix, nempe 6, hent. x0 medius proportionalis 
inter.4 & 25>," Vel ſia 25 aufcratur taigla cjus, Radix, nempe 15, relin- 
queturx. 16.medius ter-25 & 4-. Etita ſemper. Ex quo ſequitur regula - 
generalis, Quod medius proportionalis inter duos quadratos elt tot Radices 
minoris cum minore junQez z vel reſiduum poſt tot Radices a majore abla- 
tas, quot locis in ſerie numerorum naturali majus quadratum diſtat a 
minore..., Jay ” . " [2 : ' RE 7 

'7. Manifeſtum hinc eſt Radicem numeri quadrati- non eſſe (at putant = 
Algebriltz). quadratz FigurzJatus, ncqomnino lineam, quia linea plazo | 
nihil addit. _ THOUS 6 354 

8. Si duo quadrata /fint proxima, ea fimul ſumpta majora ſane 


medio duplo, quanta eſt Wnitas, five Una .particula quadiata. Nam 
pt 


i & 4 ſunt proxima. , Simu) {umpta ſunt 5. ; Duplum. medii, «ft 4. 

Differcnria eſt x», ., Similitex I os 221-ſunt proxima. : Simul ſampea - 

> & way Mcdium & 110. . Boplyth, medi 920.” Differentia 1, - Et - 
C Udiques os | | 


9. Si 


4 


5 Siquadrats jo intermittant! urn, 3 7 Hol fred cngatn 
NG Qs: Nam 1 & 9 iatermittunt Unum, (rates 
ſunt 10. - Duplum medrum eſt 6. Dilferentie 4. Item 100.144, inter 
mittunt Unum. Extrema fimul ay crank ſunt He ct 120. Medium 
duplum 240 Differentia 4. 

zo. Si ET an extrews ſimul ſurpta majora 
func medio duplo, Novenerio- Nang x & 16 intermittunt duo. Simul 
addita ſunt 19. | Medium duplunreſt 8. Differentia 9g. Item 100.& 49 
intermittunt duo. Simul ſaumpta ſunt 149-.. Medium eſt 70» Duptum 
cjus eſt 140. Dillerentia 9.  Simniliter intermiſfis tribus extrema ſuperant 
duplum dna Saduniahs, &lic deinceps per numeros quadratos , per 
totam Sexiem 

11. Inter dos menos Oabor dic ibterceduat numeri medii Feopor” 
tionales.' Inveniuntyr auteery hoc modo. Si Cubi tint proximi 
. Cubus minor per ſuam Radicem 3 deinde mulciplicetur Quatiens per nu- 
rmerum qui radicem Unitate ſaperat, Productus crit minor. 
Excmp. Sine Cubi, x & $ proximi, Dividatur Cuhus minor x, per iam 
radicem 1- Quotieus erit F+ any are ape And I apedHr-beaka 
Numerus hic 2 e& minor mediorum inter'2 & $: jor inve- 
nitur eadem. meghodo. Divild 2 per 1 fire Quotiens 2. Mhottgheato dei 
2 per I plus 1- fid mejor mediorum 4. Poſtremd , diviſo4 per x Quotiens 
cli 4, & multiplicato-4 per-x plus 1 it: vel fit Clibuis minor 64 =o 
ejus 4, Cubus. proxime major 1 24+ Diviſo 64 p<r.4 Quoti _ eſt | 
Multiplicato 36 per 4 plus 1 fi-$0 mediorum primcs K 
Þ*1 4, Quoticns eſd 203 qui maltiplicatus per 4 plus: x facit weary 
majorem. Poſtremo ſdividarur100 ped 4 © Quoricrs ent'25z. qui eaIti- + 
plicatus per, 4 glus + favitia5: - - 4! F 

12. Si duc gumerCuby intermittent mum. numeram ,/Courm' divi- 
datux Cubus minor; per- ſuam Radfcete, & rmultiplicetut, ( i per 
Radicem plus 2-, produdtus- erit- minor. mediorum:. Sihe I, 27. 
Diviſo x per-1 Qyotiongcſtr, qui multiplieatus per-x-plus'2 ficit'3 min 
rem: mediovutn. nemo Þ, roonyr 1 Tidyher x6 3 per's. 
.plus 2 facit. 9 majorem mediorum. Poſtregd, 9 iſfus Pet 1 eft 3 qui 
multiplicatus per x plus zett-27. 

13. Similiter fi Cubi-ſunt#& 64, diviſo $-perfitam Ratliter 2/Quo- 
tiens eſt 43 & 4 multiplicatus per 2 ohas 2 facit 16 mcdium pritnum;z & 
diviſo 16 per 2 fit'$-, qui mulfiplicatus par 2 yt facit 52 medium 


ſccundum- "Denis 32dviſd þ per 2 Quotiens {al tus per 
2 plus 2 facit 64. ST be ;Sr 81 
clt'g, : qui maltplicituspen 3 plus 2'f: ring arſis - 
diviſo 45 per-y Queticus c> 19; qui Yes a hve eſt'75 753 
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75 diviſoper 3 Quoticns eſt 25,” & © malei per 3 plus '2 facie 
325, \& he lepex in Cs intermiteeugibag uu. of 
$i duo numeri Cubi intermittant duos numeros Cubos, divifo mingre 
per ſuamr Radicem, Quotiens multiplicatus per Radicem plus.3 dabit me> 
dium primum.. Sint Cubi z7 & 216. intermittefites Cubos duos (nempe 
64 & 225) diviſo.27 per Mam Radicem Quogienseft 9, qui muſtiplicans 
Kadicem 3 plus 3 fact 54 medium primum.” Diviſo 54 pet 3 fit 18, gui 
© multiplicacus per 3 plus zfacit 108. Poſtzeme, diviſo 108 per 3 Qyenens 
-Y - exit. 36, qui multiplicatus per 3 plus 3 facit 216. ' 
% Si duonumeri Cubi incermittang tres npmeros Cubos, & Cubus minor 
'® dividacur per ſuam Radicem& Qyotiens mulcjpliceturper illam Radicera 
BS. plus 4, productus erit mediorum primus. ' Et fic per omnes Cubos nu- 
®-rmexorum qui ſunt in kric natuxali, adgitis $2 6, 7 &c. invenicatur medi 
= primi inter duos Cubos quoſcungue, '. 


at: FT NNN! 
is . 2 bo Cab? "PF 
15 25, 3 4:3291.9 £41 3 Ed ls vr 


FF «3 14723 Bel3!'h ;: mM 6 B1734 3205 ; 
RN. 90 153 6.6: ; De Angulze. 37 | 
_RETETTY 2620129 5-26 tubadal Jae Mc 
"iS Io Ngulus reRilineus eſt digrefſio duarum re&arum ab codem punto 
y .- -1h-Giecumferentia. C13 2199940 £4231 £501 0 74 
2 Quaniitas Anguli reQilinei eſt quantizas Ratjomisquarp habet circume 
XI7 lrentia mtercepta ad circuli perimetrume.. .. > if 4! mers 
b , 3- Anguli ergo quantitas non eſt linea, neqz lupt lickes,, Begp ſolidum, 
"Red quantitas Rationis quam habet revolutio.. 5 inyus t, «© A: 
"ZKadii ad alteram ejuidem revolutioneme.., . _ ; 
3 4 Chorda.anguli, cixcumferentie, vel arcus, |: 
Feſt xecta linea que-conungit duo quzlibet cit> }. þ 55+ 
—Cumfcrentiz, panda z ut hi rete hotabeodem,. - | - AEDT? 
punto AB, Ab, AC & angulns ABD reQtuss, ,..|. - » oh 
> Þrcus amem BþC.) Tupc re&a BC eſtchaorda 240-7 | 
q Five ſubtenſa arcus BC, & reqa Bb chorda 
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cas Bb. = L 5: 5:55 
"F2&. 5- Sinus recus circumferentiz.cK rea ducta *1hisw yn 
—&Þ uno termino circumfercntiae ad Radium qui-cranſic per termioum alte» 
gum perpendiculariter, Ut Be vel ab eſt Sinus rectus arus Bby 
6. Secans azcus vel cucumterencie eſt reqa © centro dudta per unum 
Fcrminum arcus ad retam quz perpendicularis ducitur in termino alters 
2d Radium... Ut AD eſt Secans arcus BC, 
8 D 7. Tangens 
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-. Tangens arcins eft que intercipitur pars re&tz-illins que Yucitur ab 
- jnitio arcus perpendiculariter. Ut BD eſt Tangens arcus *BC vel *angah 
$. Manifcſtum hinc eſt Sinum reQum arcus .cujuſcungz efle dimidium 
chorde arcus dupli, five chordam arcus, zquglem effe duplo Sinui reQo 
arcus dimidii, Ut 6 axcus Bb fit ſemiſfis arcus BC, erit dupla ab #qualis 


chorde, BC. ._ 


_— _ 


_D 9. Arcus minor ad ſuam chordam, mino- 

rem habet rationem quam arcus major ad ſuam: 
Nam ratio arcus BC ad chordam ſuam BC eadem 
eſt quz Bb dimidii arcus BC ad dimidiam chor- 
datn Be. Sed chorda arcus dimidii BC eſt rea 
Bb, que major cſt quam Be. Ergo (per Cap. 1. 
Num. 2-) minor eſt ratio arcus minoris Bb ad 
ſuam chordam Bb, quam arcus majoris BC ad 
B'C chordam ſuam. 

i 4 ' | 10, Scquitur binc, fi arcus Bb fuerit biſeQus, 
& Biſegmentum ejus fuerit rurfus biſetum, & ſic perpetud quoties fieri 
poteſt, fore ut perveniatur tandem ad ſegmentum arcus , cujus exceſſus 
ſupra chordam propriam minor fit omni longitudine data 3 & (per conſe= 
quens) minor latitudine linez cujuſcungz latitudinem habentis quantulam- 
CUnque. | 

oy Similiter, ft linea rea biſccetur, & biſegmenta<jus rarſus biſecen- 
tur quoties fieri poteſt, pervenictur -tandem ad ſegmentum minus- omni 
quantitate afſignabili, 8 proinde minus quam latitude line latitudinem 
habentis quantulamcunque. 

12. Illud autem dium univerſale, Arcus: omnis Major eſt ſua chords, 
univerſaliter verum eflet, {1 daretur arcus circuli, & linea rea, cujus nulla 
efſet latitudo. Sed nec datur linea {ine latitudine, neqz 11 daretur, - aut 
ſupponerctur tantim, intrare poſſet in demonſtrationem , ubti agitur de 
Ratione ſuperficierum aut ſolidorum z quis ſunt diverſa genera-quantitatis z 
quod conltat ex defnitione quinta-E4. 5. Euclidis. Nec Wallifius (puto) 
aliter ſcnſiſſet, niſi quod Dehnitio illa in Oughtredi Clave Arichmetice 
iter Principia Algebre non inveniatur.- 

13+ In omni triangulo i angulus ſectus fit bifariam, & recta que (ecat 
angulum ſecuerit etiam baſcm 3 Segmenta baſis crunt in ratione laterum, 
ER Euc!. El. 6. Prop. 3. perſpicue demonſirata.: - | 

14- Eſt aliud genus anguh plani quem vocant angulum Contactus, qui 
eft angulus quem facit reta BD cumarcu BEgpunto B. Quem Euclides 
(vel ejus interpres Theen) & plurimi eumTequiiti- majorem quidem eſſe 
dixerunt omni anguJo Acutoz Angulum autem quem facit A B cum -eodem 
arcu 
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arcu BC omni angulo acuto majorem, minorem tamen TeQo z id quod 


( fiquidem angulus contaCtus, ut vult Walliſtus ejuſdem efſer generis cum 
angulo qui ft a revolutione Radii ) eſt manifette ablurdum. Nam omnis 
angulus non Obtuſusaut Rectus cit, aut ReQo minor, tanto quantus e& 


aliquis angulus acutus. 

Fefellit cos primo quod ſpatium inter regam BD & arcum BC credide- 
riat cfſe angulum 3 quod (per Nam. 3. capitis hujus) falſum eſt. Fe- 
fellit illos etiam, quod putarent angulos iſtos quantitates eſſe ejuidem ge- 
neris 3 quod falſum eſt; quia angulus ContaQtus utcunqz multipticatus 


angulum factura 'ex circulatione Radii ſuperare aut #quare nunquam - 


potelt. . | | 
15. Si verum eſſet angulum faQum a rea AB cum arcu BC reQo minc- 


rem eſſe, fieri poſſer ut angulus Acutus uniformiter creſcendo major tandem 
evaderet Reco, nunquam tamen illi zqualiseſſer ; qux abſurda ex eo nata 
ſanc, quod -putarent lineam-nullam habcre latitudinem 3 nec Signum,ullam 
omnino quantitatem. | 

16. Quod Angulus in, centro,, Angult in circurnferentia (fi zqualbus 
infiftant 'arcubus) duplus fit , demonſtratur ab Eudide. El 3. Frops 20. 
Notandum autem, ad cfſentiam Anguli in circumferentia non requiri ut 
crura ambo terminentur in circumferentia. Nam angulus in circumterentia 


et DBC, ett punQum D in circumtercntia non lit. . 
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De Ratione perimetri ad Radium Circuli. 
x-.' A Rcus Quadrantalis zqualis eſt Radio una cum Tangente 30 gra- 


Sit Radius AB, ſemiradius BE, vel AF. DuQa ergo EF, erit retan- 


gulum ABEF dimidium Quadrati a Radio AB. Dcſcribatur Radio AB 
arcus BG ſecans EFin G. DuQta ergo AG & produQta ad BE productam 
in H, crit BH Tangens 3o graduum, & BG tertia pars arcus quadrantalis 
deſcripti ab AB. Deinde a punQto G ad latns AB ducatur p-rpendicularis 
GI. In produqia BA ſumatur AN dupla AI, ut IN fit tripla IA. Ducatur 
deniqz NG fecans AF in T,- & producatur ad BH in g. | 
Dico Eq retam #qualem efle arcui BG. 

r AT deſcribatur arcus quadrantalis ST. Quoniam ergo triangula 

NIG, NAT (unt fimilia, erit AT duz tertiz retz Gi ſemiradii ,. id et 


tertia pars totius Radii, 
Quoniam 


BER *% KEE 27 " "7 4 "x 
—_— oy. PODS FTC STORY at ae x". JE, x pg I p y 4 WI 
IPRS Ln - 0 = - 54 O05 he I. 4 £ 
a 4%,p4F "of a | * = "I | . 4 
, 4 - 0 Y "© 
. ; | x 


7. Tangens arcs eſt que intercipitur pars re&z-illins que Yucitor ab 
initio arcus perpendiculariter. Ut BD eſt Tangens arcus 'BC vel *angah 


$. Manifcſtum hinc eſt Sinum reQum arcus cujuſcungz efſe dimidium 
chordz arcus dupli,, five chordam arcus, zquglem effe dupto Sinui reqo 
arcus dimidii, Ut 3 axcus Bb fit ſemiffis arcus BC, erit dupla ab #qualis 


chordz, BC. . 
| w : _- 9. Arcus minor ad ſuam chordam, mino- 
rem habet rationem quam arcus major ad ſuam: 
Nam ratio arcus BC ad chordam ſuam BC eadem 
eſt que Bb dimidii arcus BC ad dimidiam chor- 
dam Be. Sed chorda arcus dimidii BC eſt rea 
Bb, quz major c&ſt quam Be. Ergo (per Cap. 1. 
Num. 2.) minor eſt” ratio arcus minoris Bb ad 
ſuam chordam Bb, quam arcus majoris BC ad 
B'C chordam ſuam. 
"  _ 10, Sequitur binc, f arcus Bb fuerit biſeQus, 
& bilegmentum ejus fuerit rurfus biſetum, & fic perpetud quoties fieri 
poteſt, fore ut perveniatur tandem ad ſcgmentum arcus , cujus exceſſus 
ſupra chordam propriam minor fit omni longitudine data 3 8 (per conſe= 
quens) minor latitudine linez cujuſcungz latitudinem habentis quantulam- 
CUNqQUE. : : 

= Similiter, {i linea reQa biſecetur, & biſegmentaejus rarſus biſccen- 
tur quoties fieri poteſt, pervenietur -tandem ad ſegmentum minus- omni 
quantitate afſignabili, & proinde minus quam latitude linee latitudinem 
habentis quantulamcungue. 

12. Illud autem dictum univerſale, Arcus- omnis Major eſt ſua chords, 
univerlaliter verum efler, {i daretur arcus circuli, & linea rea, cujus nulla 
eſſet latitudo. Sed nec datur linea {ine latitudine, neqz 11 daretur,- aut 
ſupponerctur tanthm, intrare poſlet in demonſtrationem , ubt agitur de 
Ratione ſuperficierum aut ſolidorum z quia ſunt diverſa genera-quantitatis z 
quod conltat ex definitione quinta E4. 5. Euclidis. Nec Walliftus (puto) 
aliter ſcnſiflet, niſi quod Dehnitio illa in Oughtredi Clave Arichmeticz 
inter Principia Algebre non inveniatur.- 

13+ In omni triangulo fi angulus ſecus ſit bifariam, & recta que ſecat 
angulum ſecuerit etiam baſcm 3 Segmenta baſis erunt in ratione laterum. 
ER -Eucl. El. 6. Prop. 3. perſpicut demonſirata.: - | 

14- Eſt aliud genus anguh plani quem vocant angulum Contacts, qui 
eſt angulus quem tacit recta BD cumarcu BEdgpuncto B. Quem Euclides 
(vel ejus interpres Theon) & plurimi cum Tequiiti- majorem quidem eſſe 
dixerunt omni angulo Acutoz Angulum autem quem facit A B cum eodem 

arcu 
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( fiquidem angulus contaQus, ut vult Walliſtus:eju(dem efſet generis cum 
angulo qui fit a revolucione Radii) eſt manifette abſurdurn. Nam omnis 
angulus non Obtuſusaut Rectus eſt, aut Reo minor, tanto quantus eſt 
aliquis angulus acutus. | 

Fefellit cos primo quod ſpatium inter regam BD & arcum BC credide- 
riat cfſe angulum 3 quod (per Nam. 3. capitis hujus) falſum eſt. Fe- 
fellit illos etiam, quod putarent angulos iſtos quantitates eſſe ejuidem ge- 
neris 3 quod falſum eſt; quia angulus ContaQtus utcungz multiphicatus 
angulum facturn ex circulatione Radii ſuperare aut #quare nunquam - 


elt. . , 
way 5. Si verum eſſet angulum faQum a reta ABcum arcu BC reqo mince- 
rem eſſe, fieri poſſer ut angulus Acutus uniformiter creſcendo major tandem 
evaderet Reco, nunquam tamen illi zqualiseſler z qux abſurda ex co nata 
ſane, quod-putarent lineam-nullam habcre latitudinem 3 nec Signum,ullam 
omnino quantitatem. 

16. Quod Angulusin, centro, Angult in circumferentia ({i zquahbus 
infiftant 'arcubus) duplus fit , demonſtratur ab Eudide. El 3. Frops 20. 
Notandum autem, ad cſſcntiam Anguli in circumferentia non requiri ut 
cxura ambo terminentur in circumferentia. Nam angulus in circumterentia 


et DBC, etſt punQum D in circumtercntia non lit. . 
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CaPp.. VI. 
De Ratione perimetri ad Radinm Circuli. 


mo Quadrantalis zqualis eſt Radio una cum Tangente 30 gra- 
- dunm. 

Sit Radius AB, ſemiradius BE, vel AF. DuQa' ergo EF, erit reQan- 
gulum ABEF dimidium Quadrati a Radio AB. Dcſcribatur Radio AB 
arcus BG ſecans EF in G. Duca ergo AG & produdta ad BE productam 
in H, crit BH Tangens 3o graduum, & BG tertia pars arcus quadrantalis 
deſcripti ab AB. Deinde a punto G ad latas AB ducatur p:rpendicularis 
G1. In produc BA ſamatur AN dupla AI, ut IN fit tripla 14. Ducatur 
deniqz NG fecans AF in T,* & producatur ad BH in g. 

Dico Bq retam #qualem eſſe arcui BG. 

r AT deſcribatur arcus quadrantalis ST. Quoniam ergo triangula 
NIG, NAT ſunt fimilia, erit AT duz tertiz re&tz Gi ſemiradii ,. id eft 
tertia pars totius Radii, 


T--. 


Quoniam 


« 2 C * C - Te 


”" 


- Quoniam'exgo'AT eft tertia pars Radii, crit areus ST 
' Secetur BG bifariaminj, & AT bifariam in M, el 
cularis ad AB, ericqs AM (cxta pars Radii AB; & atcus YM #qualis'azcuj 
Bj & ut Nb ad NA, itaccit bi ad AM. . Ducts : ergo) NM & products 
tranſibit per i3 producatur autem ad BH in Q., Producatur ayer bz ad 
corcurſum cum Ng int critqibt dup!a bi, & #qualis-chorde arcus BG. 
Eft enim Sinus recusdimidii arcus cujuflibet (emiſſis chorde dupli arcus, 
Rurlus biſecetur arcus Bi ine & AM in L, ducaturgqz es ad AB) perpcadi- 
cularis, critqz ee dimidia chorda arcus Bz, & quarts pars duarur chorda- 
rum arcuum Bs & iG. Sit autem:& AL quarta pars .re&# AT,: Duda 
ergo NL & produdta tranſibit per e 3 producatur autemad BHin P, Erg 
arcus KL zqia'iseft arcui Be,: ſimiliter © MT divila fit bifariam in, X, 
duQa NX & produdta fecabit arcum BG in o,jta ut 9G itt quarta pars arcus 
BG,. & arcus quadrantalis VX &qualis crit arcui Bo. Et lic perpetud. 
ReRe igitur que ducuatur a punto N divident tum reGas AT, Bg, tum 
arcuam BG in caſdem rationes. 

Si crgo biſc&io continuctur quantum 'poteſt , pervenictur. tandem ad 
arcumcircuti minorem-quam ef Jatitudo lince-hve lateris AB, Item per 
Cap» 5. Num. 9- ratio arcusad chordam ſemper decreſcit, -Qyare ditfe- 
rentia arcusadfuam chordam decrelſcet etiam donec minor fuctit omni 
diftcrentia aflignabili. - - Wert FR La 

Supponatur ergo ſegmento minimo #qualem efle latitudinem Radii AB 
mor illa (nungquem autern het bilccando ut #educatur +3 nihilum) 
erit ultMim & minimum ſegmentum in re&a BH ad gz & ic perpetus 
ſegment arcus BG omnia zquiglia jagchunt extenſa in-rectam Bq., Nam 
Bq major eſt quam bs, que #qualis c{t choxdz arcus BG, Producatur ge 
ad occurſunf%m Nev a3 6 crit an ©quals quatuor 'chotdis arcus Be, 
ſed minor tota Bq. Similiter fi arcus ae biſccetur , & Sinus rectus cjus 
ducatar, ille: producus ad occurtum cum recta Ng , &qualis erit: o&g 
chordis arcus ae, minor tamen recta Bqz & lic ſemper, doneg-.ventum fit 
ad fegmentum ultimum'& minimum, cus longicudo xqualis eſt Jatitu- 
dini radi AB, % | 

ag  latexi, AB concedatur laticudo quantulacung; erunt arcus BG 
.& rea Bg #quales. Sia linez negetur latitudo omuis, non modo pars 
arcus quantulacungz, major erit ſua chorda , (ed etiam partes cjus omnes 
omnibus, ita ut nu!lus arcus retz zqualis elle poſlit. Sed neqz. ulla erit 
linea ducta, neq; Sinus, neqz arcus aut hgura. Linea enim fine Latitudine 
Nibil eſt, & dimidium ecjus tantundem. | ; 

,_ Eltergo Bg zqualis arcui BG, id cl tetiz parti arcus quadrancalis 
deſcypti Radio AB. | 
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ducator, | 


* UT Io am ; z EC tunt rect USC " » VE- 
tertia pars (ec F Eq tertia pars EH (exceſſus Tangentis BH 
ſupra ſemiradium BE.) Tripla ergo Bq (id eſt arcusquadrantalis deſcrip- 
tus radio AB #qualis cft triplo ſemiradio una cum tripla Eg, id eft- 
Radio AB una cum Tangente 30 graduum, hoc eſt unacum BH. Qyod 
erat demonſtrandum. | . 
2 Si produceretur Bq donec triplicaretur, & AF donec duplicaretur, 
manifcſtum eſt reQtamUuctam a punto N per terminum duplicate AF, 
abſciſlurameſlc iv re&a BH produta retam zqualem compolite ex Radio 
& Tangente 30 graduum. $.d ut rea ductaa pantto N tranfiens AD 
productam, dividat ctiam id.quod reftat arcus totius per BG proportio-= 
nalicer, impoſlibile eſt .quia fi duceretur per puntum G, Tangens ad 
punctum G, rea GA producta danec zqualis cflct reQtz BN faceret idem 
qucd BN ; & propterea retz a punto N per rcliquam partem arcus, id 
non facerent. . 


 Scholinm. 


3+ Quoniam arcum quadrantalem (in Roſeto) zqualem oſtendi efſe 
recte cujus quadratum decuplum eſt quadrati a ſemiradioz & eundem 
nunc arcum zqualem eſſe rectz compolitz ex Radio & Tangente 3o gra- 
duum d<monſtrabo hoc loco, cx Principiis clariflimis, quadratum a rea 
illa compolita ex Radio & Tangente 50 graduum ctiam decuplum eflc 
quadratia ſemiradio. 

Deſcribatur Quadratum ABCD, ; | 


B E a I, 


ſeceturqz quadrifariam tum a retis -———_—_ £ [ 
EF,Gh, tum a diagonalibus AC, BD | "Ax 1 I! 
| GE q 

| | NY 

| 


concurrentibus in centroquadrati ad 
Tm > &deſcribatur arcus AC ſecaus «(| 


EF in O, & producatur ad latus BEG </— 0 
ina. Eft ergo Bu Tangens 3o gra- / LO | 
, &in | 
| 


_— 
Iu 


| ADai ED Uh 
[ 


duum. Producatur latus | 


| 

| 
productoſumatur CI equalis ſemi- *! Fl 
laterj.BE, & CL zqualis Tangenti | Gap. | | 
Baz. D-indedeſcribatur quadratum | Fig-2 We 
a tota BL, quod fit BL ZM, quod _J##- © 1K 
demonſirandum eft #quale cfle de» T'X . Z 
ccm quadratis aBE vcl CI. WOES þ 

Quadratum a BE eſt BEmG. Quadratum a Tangente By.cft BabGS, 


cui hat zquale CLYHb. 
E 'Deſcribatur 


Ko . f Z 
oe MC i245 4lt 4 -tg | ; 0 
. ». a4 4 K l oo f 4 4 5 - hy 4 * S” a, '®, - ATW 4 
"0 a xz p FD Sar 4c, = ">. , 
: ? 


£ IS Ss 

- wn S- ev of . 
int CY 4 & 
KO .., 


% 


CD, EF, udHutus MZ | ant ge in K 8k. 'Producatur item ab al latus 
Mz inXx&SHadLZ in Y. Ss Ta | 
ihe ee. xa Incclligatur jam quatuor latera- 


—:+ quadrati ABCDdiviſa effe fingula in 
| duodecem, partes Zquales. Ira enim 
fiet ut quadratum ABCD contineac 
—  quadratula zqualia 144- 

jy Quoniam Jlatus BC eſt 12., lJatus 
BI clt 18, Hlius quadratumeſt x44, 
hujus 324+ Quadratum autem a 
--—+ x9eſt 361-Quadratuma 20<ft 400z 
| atq) hi numeri quadrati ſunt dein- 
62 ccps proximi. Quare {per cap. hujus 
4! ' 4 Num. 3.) dempta Unitate a me- 
= dio quadrato 361, rcliquus 360. 
- - eſt mediusproportionalis inter 400 

& 3245 id eſt Radix numer? quadrati a 400 multiplicato in 324- | 
urſus quia BC eft 12; ſemilatus BE elt 6, qui quadratus elt 36. Cia- 
dratus autem a 7 eſt 49. Quadratus ab 8 eſt 64 3 & hi.quadrati ſunt dein- | 
ceps proximi. Quarc (per cap. Hujus 4, num. cundern ) dcmpta Unicare 
a medio quadrato 49- rclinquitur 4$ medius proportionalis inter 64 & 36, 
five Radix numeri 64 multiplicati in 36- Eft amtem 48 .quadratum Tan- 
gentis 30 graduum in quadrato 144- p20 40 autern' 360 decuplum eſt 
quadrati a ſemilatere, BE, id eſt ad quadratum 144, ut 10 ad 44 Tan- 
gens 30 graduum in quadrato 360 erit ad quadratum Tangentis etiam ut 
10ad 4 Scd Tangens 3o graduum in quadrato 360, .nimirum pars ejus | 
rertia, eft 120, qui numerus «ſt ad 48 quadratum Tangentis in quadrato 
$144 utioadg. Eltcrgo 360 quadratum a rea compolita ex radio & 
Tangente 3o graduum, quz reCta compoſita ctt BL. Quod crat demon- 

UM. Me: 
| In rea Ic ſumatur Te #qualis reftz CI, & junQa BE, arcus circuli © 
de{criptus radio Be eranſibit per L, nam BI poteſt novem quadrata ſcmi- 
lateris quorum le potctt unun. Ergo Be potclt decem ſcmilatera 3 tranſit 
ergo arcus ab illa deſcriptus per Le | | 

5. Non eſt pretercunda hoc loco dificultas quzdam quam Cap- 23.Libri 
de Principiis, &c. notavi quide, ſolvendam autem Leoribus reunquere 
ke? ha erat, Hujus (olutio illuminande facilitandzq3 Geometriz valde 
expedibit. Difficultas ca hzc eſt , Quadratam CLYH quod eft Qua- 
dratum Tangentis 30 graduum, & zquale, per conſtractionem, BabS) c 
ad quadrazum Cleb ut 4 ad 3, ut vulgo notum ct. Quoniam ergo Gno- 
| mon 
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aha LPLRRT ST HISTHAAR- SEE; A kt 
Goomon ite triplicatus & finie fiſperpolitus Gngruere.. Sed noo congrui 
nam minor eſt... Videtur hinc cor Aud, poſſe latus-quadrati. mh (fie Jecu- 
plum quadrati « Srmilatere, wajus Oe que qaadricum a, B- Quare 
autem ? Qaia minus'eſt quantum ef Quptum' quadratulum mb, vel cz, vel - 
eV... MOT By LEY Ry 

Nam ſuppoſito reap) BC Jiviſai effe in duodecem partes zquales , 
totum quadratum ABCD crit illarum partivm 144 3 quadratum CIYH, 
433 item quadratum AX, 48 3 & quadratum DZ, 48. Hwzc omnia ſunt 
233.- Quoniam autem quadratum a CI ſemilatere, eſt 36, totum quadra- 
cam (quod eſt ejusdecuplum) debet eſſe 360, Dempto igitur 288 a 360, 
reliquum 92 Ubet eſſe zquale duobus reQangulis #qualibus XD & DY, 
& utrumvis debet efle 36 3 ſed ron. Eft enim quadratum FDKk zquale 
quadrato a BE vel CI: (1d &ſt 36) a, quo ft auferatur rcRangulum Fl, & 
addatur reQangulum XR (cum illud majus fit quam hoc quantum elt qua» 
dratum kX) reliquum rcangulum XD minus crit quam quadiatum F K, 
id eſt quam 36, quantum eſt quadratum kX vel cZ; proptcr eandem cau- 
(am rcAangulum.DY minus ctiam eſt quam 36, quantum: efi quadratum 
eY vel cZ Eſt ergo totum quadratum BLZM miaus quam decuplum- 
quadrati a ſemilatere, quod eſt 36, quantum .<ft duplum gyadia- 
culum cZ. 

Quid ad hzc reſponderi poteſt ? Si in demonſtratione priore locus fit 
reprehenſioni, ſane nihil. Sed illa mers Arithmetica cit;; ubi labi minus 
pronum eſt. | | 

Itaqi, objeRtionem primo invalidam eſſe oſtendam 3 deinde differentia ' 
i1}a dup!i quadratuli cZ unde naſcitur. _ vs: at 

Quod invalida <ſt, manifeſtum hinc exit, Quod codem argumento pro-- 
bari poteſt:(ſuppolito xeRam BC diviſam eſe in duodecem partes zquales.) 
quadratum ejus ctiam minus efle quam 144, quantum eſt id:m iplum du- 
pham quadratum cZ.. Cum enim quadratum Cas fit 36 , retangulum 
CobHatinus'crit ito quantemeſt Quadratum bm, five cz. Tollitur enim 
a quadiato Cm, ex una patie complementum Eb, cx altcra parte bh. Sed 
ES majuseſt quam bb quadratobm.. Eft 1gitur reRtangulum CabH minus 
quarn 36, codem quadrarulocZ. PFropter candem cauſam reangulum 
Ab minus eſt quarn 36, quadratulo codem cZ. Refiat ad Quadratum to- 
cum complendum, quadratum þD , quod eſt dimidium ati a Tan-” 
gente Be. Juni cnim 42S ſecante diagonalem in p, exit ut Ss,- ſive Bb ad 
Bz, itaBaad bp, id ct 2d Hb. Eftcrgo 8b propontienalis inter 
Bb, & 6H.” 'Eftergo-quadratum bD dimidium quadrati Babs, id c 24-- 
Quadratum ergo totum 144 #quale eſt 45+24f36t36 minus duplo qua- 
drato cZ, quodeſt abfurdum. Dubitani enim non poteſt quin quadra- 
cum 
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4 vitii, quod quadraturr pinus faciat quam 360, non duplo, fed qua- 
Wo, : . . 'S - . 
ng Qyzrendaergo eſt diſcordiz hujus cauſa. Ea autem alia.cfle non po- 
4. U , 


teſt quam computatio lincarum fine latitudine in rationibus ſuperficierum, 
Omron et ——;. --.." unde neceflarid ſcquitur 1d quod 
4 | n continetur intra quatuor latera BL, 
'"LZ, ZM, MB minus effe decem 
 quadratis a BE,quantum eſt duplum 
om cZ; latera autcm ipſa quadruplo cz 
]J——ty . eſſe #qualia. Quadratum crgo a 
| BL decuplum effe quadrati a ſcmi- 
, | latera manet inconcuſſum & mane- 
A 7 35 bit 3 nullo enim argumento probari 
| Gap. 6 ,-poteſt, quadratum a BL minus eflc 
Fig-2 . decuplo quadrato a BE, quin codem 
; k| IN K probabitur quadratum a BC minus 
M A's N, eſſe quatuor quadratis cjuidem BE. 
| p: 264-4 Impedimentum ergo Gcometriz u- 
num per hujas difficultatis ſolutionem, '& fortaſſe maximum (uſtulimus , 
nimirum computationem ſuperficierum per lines fine Jatitudine. .. 
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CaPe. VIL 
De Mediis Proportionalibss. 


2+ I Nter duas reQas datas Me--. 
diam invenire Proportio- 
nalem, docctur ab Euclidg El. 6. . 
Prop. 13+ - 
2-,Ipter datam reQam & .ip- 
fius ſemiſſem invenire duas Me- 
dias. Proportionales. Sit data 
xeca DC & iplius ſemiſſis CG. 
a, Diſponantur autem ad angulos - 
4 x | - xcQosin C, Deinde fiat quadra- 
; FH 0 Ns cum DABC, feceturqz tum a 
[r/Ai]  N[ diagonalibus AC,BD tum a rectis 
© Saone RAD te F< ef,qp concurrentibus in H,quadri- 
A Rd p'2 - fariam.  Sumatur 
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[3am 2 = mens au- 
tem ca Eats : = cribatur __—_— 
' Cans m 18 7's Seceturque m trifariam (i 
ans gh Pr eſt CN OED ad Controverſ.12. ) in k & & Lucan. 
turque. Hk, Hb, ſecantes DC in # & 0. Sumatur autem Cx #qualis C x. 
Dicer x &, parallela & Zqualis Cp ſecans HC ine. Eſt ergoCe qua- 
dratum. ; Similiter, pex punctutn.o ducatur parallela lateri B C ſecans HC 
inh, & per b rea þ.c fecans Hp in e, exuntque tum eb, tum Hb quadra- 
ta 3-nam (uot refta ngula ſuper diagonalem omen mars) H C. Sunt ergo qua- 
drata Ce, e þ, > H cortinnt proporticnali Prpncey etiam corum la» 
tera ( quz ſunt zqualia reQtis C #, n0, op, ſiogula fi alis ) crant conti- 
nue rtionalia. Eft autem fimul omniutn altitudo pC equalis CG 
ive Dp ſunt oDC,Dn, Do, Dp continud proportionales. 

'S MF, O-or (id 


am enim eſt ut qt nt þ; ita nþ ad op, crit quoque ut Cp 
hg he f Pads mole pr ned DokinBent 
b #,.D.odut inter D Dp te- 
niſl Ce” Quea en! 6 wo : 
S eqoinres | pinks £ CE Zqualis Ds, & in DC producta 
{caddy CF xqualis Co, jungaturque F G, ducanturque reaz DE, E F, 
Cs triangula DEC, ECF,CEG zquiangula, id eſt arcus TR06, 59, 


.( crura habentes 2qualia ) crant ctiam E£quales. 
4+ Inter 'datami'reQtamn & ipfhus ſcmifſem i inyenite quatuor uor Medias 


onaler. . 
Sit dits* © WY Ae : | 
2.) rea D OS N | 


RT: fo I 1 6 
SI In, WEED LIE 


areas ARE £> » rd ow” £ ON F 4 CST . WV | 
1B. "Teaque*;, ESE LE". 4.3 Sos os 6.4 \ 
re&a I Beſt medias AM FL of > 1 2/25 | 
proportionalts ifp- |\ INF ON po 
ter totam BC,.& FTTH 
ejus emiſſern CG.'#— RN\T1. 
Radio IB deſcri- : 
batur arcus Be (e- | © "Ti 135 . 
cans IK produ- | | EFT. on 
Qam in ez & ſece- pf 
tar quinquifariam 
a recis 1 o,1b,1ec 
1 ſccantibis BR} 


"Samar 


7 Fig *2: "Fr 


SS She 


P Ef, altera 
Ne | (AB nf; Sei 

ratum. Os fo  xqual k, 
of geen pero & h ad Take laters parallel concurrent in diagonali 
IB ad g & proptcrea f £ erit quadratum z & fic de czteris. Ficut er 


ac quadrata ſuper I B continut roportionalia BF, v3 <Y 4 b, To il, 
Ms ivr, fins ſas Foal, war Bu TN KI, Is, m i Traque hz 
EE CK plus! AE, i Ck kt 4 Ex 
id «ft tota 1 2 

won jo = Ry Ne Shores 
ionales 3 inter as CE, 

| (unit inter datam 

yod oo facndum, 


ch Gn KC prod Por ns 
CH zqualis C mz & cniJug Junge 
quingque triangula © 5:4 


yo 5 
ny wb gualcunque invenire duas Meds Propor 


Sit ( fig- 3- ) _ B 6 major, FR minor. 'Diſponantur ulos 
xeQos'in &3 & ſix:B Crquaks: AC, Jiogancur AD,AB3. tg: C 
ſumatur equalts Cc, & jungatur Ac. 
A punto D demittatur DE faciens angulos reftos at; 
in E. Centro E intervallo E D deſcribatur arcus Circuli'D f, 
Aead f, Secetur arcus Df trifariam in-d & e, dudtzque. Ed 
canturad Dein a&b, Erunt ergo ( per Art. 2. hujus)' 16 
a D continue proportionales, Et ( per El. 6. Prop. 1.) c vt tri 
ACD, ADc ut baſes CD, Dez &triangula ACe, E 
que triangulum A Cc ad triangulum E Dc in duplicata, rat ope oy 
Erunt ergo Ce, Cb, C a, C D continue proportionales.. | 
. Conſc&arium. Siergo in rea CB, ponatur C © egualls c b, mY 
in A C producta ponatur C H #qualis C a, ducaturqueH D;&} jungantur 
AG, GH, erunt triangula ACG, G CH, HCD ingly, Xquian- 
ula. 
8. Similiter 6i.CD poneretur in  lawhs CB, & arcus: D' n us fuerie 
ginquitariam, invenirentur inter A C/8& CD quatuor thediz pyaportio- 
nales. Siquidem autern C D-poneretur in A C produdH, & Tectus fueric 
angulus DE c (cptifariam invenicentur ſex mediz propoſtlogaſes 3 INLET EX+ 
tremas caldem. 
9. Cauſa naturalis veritatis hujus unde evidentiflima.; oiitye* -Aenicaiſrg- 
tio hujuſmodi eſt. Suppoſito, Quod reqz AC, B C produtte cMſenit Us- 


nec 


6- lates m_R 


nec doplicarentur ad Ls (&:# earum jung 7 defie fect 
he "totidem diagonales, & facerent tria triangula zqualia & ſimilia. Unde 
EE teateraeffent-contimutpropornonthe +2 retione 
tis, quorum A C eft primum, Ce quartam. Itaque ut inter A C 


TY ( quia minor eſt. CD D appar cd ce quantitate De ) inveniantur duz 
mediz ( cum =—y _ \ttibus' — _ diminutionibus 


lateris BC, Ns MN even eſt ut gith mo De divida- 


tur in\res' 
, etiam angulus DEe (a —_ E diviſio 


CAB _ 
prens & Fong we proportionates Joitigul 
7: Can = divigo ja iy (4res fit- 


modits, per quinqui- 
le OS item. in_(wacodis) (ex propontionalijus| pee 
ſeptiſeRionem, nec aliter, & fic ulterius 3 nulla alia us jinſerviet ad 


| Ul ne nem, quay ut 23 + 4x$. Ove; pgiond 
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De Ritioge idea ad Beadranten Cireos fl hnfernts.” 


P 1: v:D 2 C3209 2H4;2 & 3.23 Go 3.44 is an rams) 15 WE! 
K. von Quadtitum! ABCD diviſumiam 3 reftis T-F,*GHytum a din 
5 1 agonalibus A C,'BD concurrentibus in centro-quadratt.ad I qua- 


drifariam, ſecadatibuſque arcas' A C, BD in L & M - & deſcribantur cen- 
= C & Darcus quadrantales A C, BD mutuo' ſe ſecantes in.ceRta EF 
Kg NH EDMOTEIN BUT $1300 CELLS I 01G 7 LOS | 
Dico Qyadratum A BC D'efſc ad Quadrantem neem :D AC ut/5ad 4: = 
Erſi dethotiftratury hot ame-fic, in-(Lgcs- Sſudbertntics ad. Prop» 18+: 5 
in Roſeto ad Cap. 18. idem tamen, in gratiam corum qui demonſiratio- 
nes longas & difficiles comitari cogitatione non ſatis poſſunt, breviore & 
faciliore methodo hoc loco demonſtrabo. . 
Radio D H deſcribatur arcus Quadrantis H F ſecans arcum BAC in 
mm & #», 6 diagonalem BD ins & r. Eſt ergo quadrans D HF quarta 
' pars quadrantis DCA, & ſpatium CLF s H eſt tres quartz cjuſdem. 
Idem autem ſpatium CLF. H eft tres quartz quadrantis B A r C, Dem- 
pto igitur ſpatio illo communi C LF s H ab utroque quadrante,reſtabunt 
ab una parte Quadrans D HF, ab altera parte trilineum DAFyC, minus 
bilineco m#, plus duobus trilineis C Hz, AF, id ci ipſum trilincum . 
D Ar C & quadrans DHEF. inter ſe 2qualia 3 & propterca ſpatiura BAF:HC 
* qualcerit Quadranti B Ay C, Nam ſpatium illud conſfiat ex triplo qua- 
drato DI 6 quarta parte trilinei A LC B,id eſt ex tribus quartis Quadran- 
tis & quatuor quartis trilinej ALCB. Cum igitur trilineum ALCB 
equale fit quartz parti Quadrantis, crit totum quadratum ABCD ad 
totun: quadrantem DAC ut 5ad 4 Quod erat demonſirandum. 


l.Conſtat hinc bilineum AICL A efle ad trilineum ALCB ut 3 ad 2. 
Cum enim totum quadratum fit 5 erit triangulum ABC 25 quorum trili- 
ncum ALCB c{tunum; quare bilineum AICLA lt 15, Eft ergo a» 
tio bilinei dicti ab trilineum, diftum ut 3 ad 2. 


: : [ I. Conſtat etiam bilineum m # zquale eſſe duobus trilineis CH, 
Ms 


1 V, Conſtat 


tum ABCD ad 
Qitut5adgs & lines C'Y'P, 
P-QL tqualiac - 

-7 F.<oaſthectiarm dirdidium quides- ] 
tiABCD, nanpe reQtangul ax ; 


BD of Qie 
quad 


dempta figura A K F cit Si am par- 
tem quadrat? A BCD. idquod | A | 
colitimetintintritres lineas A EK; KB, 4 ef 411 


& B Mndnd Giri eilined BBK wuall eff rin ALCB, id de qui | 


PIR LD SA DRLELX firnt £qualia, em des 
verve vettab Unde {cquitur —_— FED, F 
fiowl ſumpty @i 2 oe eibus qa unde CD, id et tribus 
quartis quadiantis DVA-C. = 

Atque hzc quidem ſgre, cum per ſc non magnz fune utilitatis, prote- 
rire potuiſſem, nifi cum Cyclometriam tractare incepiſſem cuperem ctiam 
perficere. Etiam quoniam ad/plenitudinem Cyclometriz pertinet Circuli 
quoque partium, id eſt Scorum ſive Angulorum cognolcere quantitates z 
de illis jam dicendum eſt. 

'VI. Deſcribatur. rurſus ( fig. 2.) 
quadratum A BCD diviſum ut in fig. 
Prima. | 
Arcuji CP ſumatur zqualis LV3 
& arcui LK zqualis fumatur Ck. 
Quoniam ergo L K eſt tertia pars ar- 
cus L Cz critLK 10, Kkio, & kC 
10, quorum» C eſt 30. Rurſus quo- 
niam CP, L V ſunt tai zquales, di- 
viſo arcu CL area De bifariam di- 
_ viſus erit & arcus PV bifariam in e. 


Eſt {2 tum arcus Ce tumarcus Le : 


'% I. e tum arcus Ve tum arcus | 
P e et 23, & arcus PV5, & arcus 
K V 75» ergo arcus LV ut & arcusP C 
175. Ergo arcus CV ſiveKPeſt 124. 

A rea E D auferatur E s zqualis ſc- 


G milateri 


TREES Dy - Ir f "20 A a ” - 
> F * ns F: —_ CE 
£- yi 4 , 


-- 


" - 
—_—_ 


0267; 
y=—_ mien FC, & reſiduum Da ( pex El:1 3+ Props x | ptoreaadgh, oo 
tu latcris DC ſive retz D P diviſe-xxtzema & medja_ratiope> [(Ingex- 
'vallo-Da deſcribatur arcus a b ſecans axcam D Bin; þ,;) & arofhugatup ; 
Dhþ ad arcum CL ins. Eritcr go ageys Cl 12 g4ormm Clagfhyao, Nark 
per El. 14- Prop. 9. recda Db Cb@ndit decimars: partem totius(perimer 
fri, id eſt, quintam partem ſemiperimets;, idxR; duas ;quintas Arcus. BD, 
Ei ergo arcus Db duz quintz arcys;RD.;,; Et [quia apgukis,in, centra 
(nempeDAb duplus eſt anguli egnnyru ge apgyi Dis 
erit arcus C » duz quintz arcus oy Ergo cum CL { cr (3 24 
uonjam autem arcus LV, CP ſung ques fri he ED k C 
Mo Quare tum L V tum CP evit wb, P eivel e-Veats Of PI vel 
K e 5+ Tray; « + 474 A raoghl 839i F 
Si ponamus arcum CL efle 45, eadern ramen inyenictur, raticavgulo- 
rum. Erit enim LK,Kk,kC, ana 53:60 hk ep Utexqiue 2251 
733 LP, 1833; quare CP exit 263, & L V.cant SED rhbmat 
plus 263 fachunt 45%, Afqui tadem oft xatioj ng 561998 
gitur, firmumy Quod angulus E DC ad apgulym - D C: {emit | 
vt 474 ad 30, ad; L,P,ut, 1,73 ad.124, Hyeut 73d 55. 6 ad, LE\(que 
ct 20) ut7 ad 4* Habcanus crgo anguli E DC eqmantorerm port: -anee 
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241 ( 2 Bo j 
CAP. IX. 
De Solidis & cornm Swperſicichus. 


Cubs ad fibi inſeriprum Cylindrum ef ut.5 2d 4 


It enim Cubus cujus baſis eſt quadratum ABCD. Quadrato huic 


inſcribatur. cixculus. GEH F. Eſt ergo ( per Cap. pregedens ) 
14 an ABC, Sidum GE HE ut 5.24 A \ Faſo pune 
| itys' fu quaJrart' A,B GD. tum circuli GE HE, intelligantur 
et" perptndiculares; quarum unius cujuſque altitudo fit zqualis altitu- 
dini EF. Sic enim eric deſcriptus Cubus una cum Cylindro fibi inſcri- 

to3 & baſis Cubi ad baſem Cylindri erit. ut 5 ad 4+ Planum autem quod 
Ear Cylindrum'& Cubum bali paxallclss fagict ubique Se&tjonem qua- 
dHti ad Se&tiontm axculi inſcipti ut 5.ad 4. 762 ut quadratum ABC D 


ad circulumh'G HE.( id clt ut 5,ad 4+.) ita. ( per El. 6. Prop. 1. )erunt 
onlmnes' Birla! Sionc Gabi (Cid. eſt Gubus )/ ad « i 
Cylindri (id eſt 2d Cylindrum } ut 5 ad 4, 


omnes fimul Seciones 


TI. Superficies Cubi ad ſuperhciem fibi inſtripet Cylindri eſt ut 5 ad 4. 
Eſt enim (uperficies Cubi #qualis ſex quadratis a latere live altitudine 
Cubi. ,, Cylindri autemi ſuperticiem fine baſibus aqualem efle quatuar cir- 
ealis' in Sphizra' maxintiis , & cum baſibus' ſex” circulis demonſiravit Ars 
chimedes. Lib. 1. de Sphzra & Cylindro.  Tota ergo Cylindri ſup, rticics 

qualis eft* fex *circulis m Sphzra maximis. Eſt crgo Cubi ſuperticies ad 
ENbindri: ſupetficiem'totam , ut ſex quadrata ad ſex circulos maximos , 
id eff nt 'unum"quidtatumi'ad unum* ſibi inſcriptum cireulum, id eſt ut 5; 


CL .J.HUE 4 

ad, 4+ 1910010 7 »* 4J ; k & 

FIT. Cubus'ad Sphzram fibi inſcriptam eſt ut 15 ad $8. Cubus 

enim” ad ' Cylindrum” ( ut*jam oſtenſum et ) eſt ut 5 ad 4+ Cylindius 

autemn' ad Sphzram ( ut 'demonſiravit Archimedes libro primo de Sphz- 

x4 & Cylindro ) cft ut 3ad 2. Componitur ergo ratio Cubi ad Sphe- 

ram cx rationibus 5 ad 4 & 3ad'2, Fiat crgo ; 3 ad 2 ita 4 ad aliam 3 
| | b- illa 


” * —* -. - —_ 
+ " « => "* - 
FF $3: %2 © I 
TRE To 7x, 5 
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4!la vero erit 27+ Ratio er 


* "» >, 
do . " — *% Ss: 
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: 3 p — ; 5 3; Ea! Ss - ">, 
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4 dnt 
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ad 33 
componitur ex rationibus ad = © ONE 9 -fOlh. 4- 
lindrum & Cylindri ad Sphieram. 
crgo Cubus ad Spheram ut 5 ad 24,id 
«lt (multiplicato utroque per 3-) ut 
15 ad 8, | 3 


I'V. Sphera equalis eſt dimidio Cy-, ! 
lindro cui clt inſcriptus una cur dimi- 
dio Cono qui eidem Cylindro eſt in- 
ſcriptus. Cum enim demonſtratur fit 
ab Archimede Cylindrum ad fibi inſcri» , . Þ 2 
ptam Sphezram cſſe ut z ad 2, & ad in» nee =o 
icriptum Conum ut 3 ad x, ene Oxlis iphryy, Cognytf 3-\& 1, 
Sed 2 (id eſt Sphera ) #qualis ct dimidio aggreſaaco ex3&1.(1d 
dimidio Cylindro & dimidio Cono fimul furmptis ) bs eſt pr 2poli- 


tum. 4 ves 


V. Ut inveniatur Cylindro Sphera 2qualis , docct ctiam Archimedes 


Libro ſecundo de Sphera & Cylindro, Prop. 1. N ut ſamatur Cyline 
drus qui fic ad Cylindrum propoſitum ut z ad 2, id clt ut propolitus Cyſig: 


drus ad Sphezram deinde inter altiftudinem Cylindri aſſumpti & diame- 
trum Sphere propotitz ut inveniantur duz medie propottionales. Sed 
invenize inter duas reas datas , duas medias proportionales, nondum 
_ cognitum, Id quo pacto fiat demonſtravi cgo in capite hujus 
ptimo. ALS oe | 


V I. Superficies Sphere zqualis cft quatyor circulis in cadet Sphera 
maximis. Fe 

Nam fi arcus ſemicirculi E F circymvolvatur ſuper axcm E F, het Sphz- 
re Superficies. A punQoF ad circymferentiam ducatur utcungue re&a 
F 1, &.a punRo I ducatur real K parallela lateri B C, ſecans circuy oo 
rentiam in K & 3xem in L; erunt ariguli ad L reQiz & ut FL ad L ita 
crit Llad LE; & ut FI ad FL, ita crit EI ad EL propter fimiilia 
triangula FLI, ELl. Dum autem fcmicirculus volvitur faper axem 
E F delcribetur a punGo I citculus IK in Sphere ſaperficic. Þ WC, NA 
— - ——__ punto ts FE atuaur pou m1, 
Sed ut ad L E ita eff circulus ſuper FE ad cixculum fupet LE, Sant. 
cnim cizculi in duplicata ratione eoni, TI. -_ oo bes Is 


Quoniam 


a 
'Cuoniam ergo cmnes perimetri 1 K faciunt ſuperficiem Sphere, & 
omnes reQtez LK faciunt circulum GEHF crit ſuperficics Spherz ad 
circulum GE HF in duplicata ratione axis E F ad radium circuli GE HF 
{cmiſſem ipſius E F. Sed circulus.deſcriptus axe EF ad circulum GE HF 
eſt ctiam in duplicata ratione axis E F ad ſemidiametrum circuli GE HF. 
Eft ergo ſuperticics Sphere 2qualis circulo cujus ſemidiameter eſt axis 
E F. Circulus autem cujus radius.cſt axis Sphzrz quadruplus eſt curculi 
GEHEF. Quare & ſuperticies Sphzrz cft quadrupla cjuſdem. 


V I I. Sequitur hinc ſuperficiem cujuſcunque fegmenti five portionis 
Spherx, a | 5am rom ex. relique eſſe, ut portio axis abſcitla ab I K 
ad portioncm reliquam 3 nempe -ſuperficiem portionis FI1K efle ad ſu- 
—_ portionis E I-K ut portio axis F L ad portionem reliquam 

L. eIHY . 

* VIII. Denique quia demonſtravit Archimedes — Cylindri 
convexam quadruplam efle circuli qui Cylindri cft bats 3 ſcquitur ide 
eſſe quoad quantitatem ſuperficici Cylindrice ſive generetur a revolutione 
perimetri baſis circa axem, ſive per motum baſis per Cylindri latera, five 
per lateris motum circularem. Nam omnia hec gignunt ſuperti- 
Cici quantitates. Neque etiam'fine demonſtratione difhcile ct intelli 
re, diſcrimen nullum eflſe in facienda ſuperficie, utrum circulus qui eft Cy- 
lindri baſis feratur re per latus, vel in omni punRo lateris deſeribantur 
ſingule perimetri, an a toto latere deſcribatur perimeter unica. Superticies 
eoim Cylindri ( id eſt Cylindri excoriati pellicula cvoluta & in plano ecx- 
plicat atit re&angulum cujus unum latus eft, baſis diameter, alterum linca 
rea cujus quadratum quale eſt decem quadratis a balis ſuz diame» 


FO. 


4) a, - PF "4 bo pak $5 +5 -- i Ia 
% *% » 6 _ 


Nerum de Solidis &+ corum Superſiciebus methodo alia per cau: 


ſas efſicientes. 


Lemma. | 


Gems aperando aniformiace dato tempore, opus def ignatu pcrhicjs 
ens, {i4canpoxis illius partihus aliquibus quidem opcretur, aliquibus 
ater cefſet 4 opus quod bt ad opus. quod, 1clinguitur infectum , erit ut. 
tempus in quqzoperatur ad tempus in quo ceſlat, Exempli cauſa. Siager 
datus continuata operatione arctur totus triduoz deinde fi biduo tantum.. 
' arctut, die rap ecſetur 3/ id, quogerit xatum. ad 14 guod xeljaquituy ina- 
ratum cxit.us '2 4d 4 + ©, quod azandum dehgnabatur crit ad aratum, ut 2 
ad 2, Kad 1 _—_ ut 3 ad x. Sinlter, Lana 5 ppm he pus 
rag t (empare quocunguetantunacth cmct Opera 1 agens - 
dupiny, fidimidio caldarm fanporis operetur, dimgidio caller. 
-. Puzterca quantum Aga infer EY. Pros Fenton cenſcn-. 


ditch colltio.. We big 
» -L.Cylindri net i Gapexhg + ct gs fun reqi ſuperficici 
ws ndera Woe verd. duplam, 


proponityr, jus baſis 
BED a I”. F. Divilatu PR: | 


ak yyo vr LY _ GH paiallcs- 
lateri A B, & producatur GH 1n Kita, ut GK ——_— 


dupla fit GH. Jungantur BK,K C, & BH, * 

CH. Habent ergo quadratum ABCD & ®. 224: 
triangulum BKC candem baſem, ſed dupla et. * © f 

altitudo trianguli BK C altitudinis quadrati . x. +, +, 
ABCD.. Intelligatur rectangulum. DG cir- . / (} 

cumvolui circa axem G H, deſcribeturqueab ea. | _. _ __ 

circumvolutione a retangulo quidem D G Cy-. 
lindrus reus, a triangulis autemCHG,CKG. con | 

i reQiz 2 latere autem. D C Cy lindri fu- PAl/s 
"& a Conorum lateribus CH, CKduz. 

ſu |< ur Conice, & a punto C, circumferen- - 
tia baſis. His intcllecis demonſrandum eſt ſu- < . 
perficiem Conicam Cont B K C #qualem eſſe ſu- 

perhcici integre Cylindn ABCD, . 


"S "I. "ERY p 


[3x ] 
- Ducatur rea & b ftcunque, fd lateri BC paraPela ſccans reRas B H, 
CH, in a & b. Erit ergo ratio BC ag 2b cademcum rattone H a ad 
H B. Et quoniam poſta ft a þ ubicunque, cademenir ratio uþique. Quiz 
ra B C motu uniformi & ad angulos r<fos per hatera BA, CD perti- 
ciet tum Cylindrum A BCD tum ſuperficiem cjus integram , ſed motu 
deficiente ſecundum rationes temporum defcribent triangutum BH C; 
rantum ab opere ceffat recta BC quantum operatur. Erit ergo ſuperticics 
B H C zqualis dyabus fuperficicbys B A H,C DH inteRis 3( Per Ecmma 
przcedens.) Quoniam autem diametri ſunt inter ſein cadem ratione cum 
perimetris, etiam perimetri deficient in eadgm ratione cum temporibus. 
Perimetri ergo circulorum que conſtituunt fuperficicm B H K, id ct ipfius 
Coni BHC uperficies, elt &qualis dimidiz ſuperticiei totius Cyligdri. 
$.d triangulum BK C eſt duplum _ BHC, atque ſuperticics 
Conica Coni BK C dupla eſt fuperficiei Conice Coni B HC. Eit crgo 
ſupcrficies Coni B K C qualis fup;rficiei convexz Cylindri A BCD. 
Quod eſt propoſitum. WY DT 
TI. Superticies Cylindri convexa quadrupla eft baſeos ejyſdem, Cylindri. 
Cum enim fuperticies Cylindri convexa facta fit @ perimetrocirculi qui eſt 
Cylindri baſis operante uniformiter 3 hi perimeter que fit dupla petimetri - 
batis, cjuſdem temporis dimidio quidem operctur , dimidio gutemceffer, 
cfficict rantundern, per Lemma precedens. Sed perimeter circuli cujus ra- - 
diuseft HG dupla clt' perimeter baſcos. BC; & circulus ab HG fit 'a 
radio H G quali BE mora circulari, id eft tantundem quantum opera- - 
tyr cefſante, nimjrym, pereunte radio BC inter operandum pro. ratione 
temporum in quo pperatur. Eft ergo circulus cyjus radios eſt H G ( qui 
quadryplus eſt circuti qui ef Cylindn hafis ) xgquatis fyperficiei con 
Cylindri ABCP. . Atque hec brevis, clara, & naturalis eſt deduQa a 
cauſa efficiente demonſtratio3 fed qua uti Archimedes non potuit, obci+ 
nente tunc terpporis {cntentia, Conliderari debrclineary feryper fine am- - 
pi laticudine, id eft, ut Nihil 3 & propterca ſuperticiem a moru linez piullo 
modo defcribi poſſe 3. unde demonfiratione ducente ad impoſfibile, longiſh-! 
ma, & a ſolius Archimedis ingenio ſuperabili, proptex aliorum pijucicia | 
uti coacus eſt... oy FIY | 
II Ny a ep; us Coni rei fibi 
infcxipticſt rriptus. .Cylindrys cnim fat; 
2 motu uniformi circuh BC ( curculi , 
dic, non perimetri ) qui cft baſis com- 
munis tym Cylindri ABCD, tym 
Coni B H C: '"Hzbent autem ciroult 
rationem duplicatam <jus quam habent 


* ecarym diametri, Circulus ergo -p 
| bs 


S 
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ad circulum s b eſt in duplicata ratione diametri.B Cad diametrum # 6, 
& lic ubique. Circulus autem B C dum facie Conum B H C.perdit inter 
op. randum de ſua magnitudine ubique juxta duplicatam rationem diame- 
tri BC ad diametrum ab. Sed ( ut oftenſum eſt cap. 2. Art. 9g. ) quan- 
do mediz proportionales tum Geometrice tum Arithmetice ſumuntur ubi- 
que, omnes {imul ſunt exdem. Perdit ergo de ſua magnitudine circulus 
BC dum facit Conum BHC duas tertias magnitudinis ſuz integrz. 
Quantum autem magnitudinis ſuz, perdit, tantum ab opere ceſlat. Faciet 
, ergo tertiam partem <jus.quad.feciflet idem circulus B C integer, id ett 
þ. tcrtiam partem totius Cylindri. Eft ergo Conus tertia pars Cylindri, 1d 
4 clt, Cylindrus Coni (abi inſcripti eſt trjplus. 


IV. Eadem. methodo oftcndi poteſt ſpatium ſpirale-quod a.prima circu- 
li revolutione naſcitur, ele tertiam. partern ipſius circuli. 

.Centro A, radio AB deſcribatur.circulus, feceturque a rcAis A CAD, 
AE &c. ocifariam. Secetur item ſemidiameter oifariam , cujus una 
oQtava A 8 notetur in recta AC; Deinde duz oftayz in radio A D ad. b; 
tres in radio AE ade guatuor in radio AF ad 4; quinque in radio AG 
ad ezſexinradio AH ad f; ſcptem.in radio AH ad g. Intelligatur autem 
unamquamgue oGavan diviſam efle ſicut.totus.radius in, partes tot xqua- 
les, in quot dividi poſſe intelligibile eſt 3 ita ut quarum partium AB eſt 3, 
Agafſiti, Ab 2. 63. Adq. Aeg. Af6. Ag 7 Deinde intelligatur 
duftam efle lincam ſpiralem ( cujus initium ct A & finis.B ) per omnia 
punQa, 4.b,c, 0d, ey ft, g5 B. Atque hec crit linca (piralis deſcripta ab Ar- 
chimede. Oſtendendum ergo cli, ſpatium concluſum ab hac linea Spirali, 
& a ſcmidiametro AB efle tertiam partem circuli BCD — 

Quoniam circulJus BCD —-faRtus cli a radii A.B integri circumductio- 
ne, .& ſpatium Ypiralc ab codem radio, ſed deticiente, id elt cefſante ubique * 
{:cundum rationem terporum duplicatam ( ſunt enim circuli omnes per 
a, b, c, d, &c. in duplicata ratione reQarum As, Ab, Ac, &c. ) ſpatium 
quod extra lincam Spiralem rclinquitur infequm, duplum erit cjus quod 
cthcitur a converſrone Spirali z & propterca ambo ſimul ſpatia, factum & 
infeQam ſpatii Spiralis cft triplum. | 


V. Manifeſtum autem eſt, ex eo quod linea Spiralis AabedefgBde- 
fcit perpetud in eadem ratione cum temporibus, zqualem eam efle dimi- 
diz perimetro circuli B C D. | | 


V 1. Item folidum cujus baſis cſ ſpatiurn Spirale, tertiam 'clle partem 
Cylindri cujus baſis eſt circulus BCD __ yak 


VII. Item 


per 3) ut15 ad 4. 


: wv > PPEIP bet III oes 
cunque ABCD, in-cujus latcre DC ſumatur ub... p 
cunque Du, cui in latere AB ſumatfh zqualj Nays : 
Ad lecans diagonalem BD in bz & fic tat ubly. + 
ue. Deinde ut de ubigue ad de (ic hat de — es Me 
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VII. Item þ Pn cizculo Kernen ad ſpatium 
4 


Spirale ut 15.ad 4. ' Cuadratum enim ad Girculum fibi inſcriptum ett (ut 


I 
ſupra demonfiravimus.) .item Gubum a radio ad'Cy}udrum collc; ut 5 ad 4. 
Ccmponitvr ergo ratip quadrati ad ſpatium Spitale cx rationibus 5 ad 4.5 
3.ad'1. Itaque fi hatut 3 ad x ita 43d aliam, que crit 5, crit ratio quay 
drati ad ſpatium Spirale compoſi:um «g rationibus 5 ad 4 & 4 ad 5. (Qua- 
dratum ergo ad ſpatium Spirale eſt ut 5 ad 5, id elt ( utroque muliaplicace 


V I IJ. Ex iifdem etiam ſequitur, {i cixculus PCD — litbalis Cylindry 
cujus balis fic xqualis circuli'ejuldem diametri, & (olidum tiat cujus bats 
quidem fit (ſpattum Spirale, altitudo autem &qualis Cylindri altitudini z 
Sphzram in qua maximus circulus eſt BCD —, tore ſolid predichi du- 
plum. Quadratum enim cui circulus BCD infcribitur, licut ctiam Cubus 
a diametro ad Cyliridrum cujus bafis eft circulus BCD —+lupra oltenlum 
«ſt efle ut 5 ad 4, & ad Sph:tram ut x5 ad $3, & ad {pattum Spirale ut 15 
ad 4+ Dctradta autem ratione 15 ad 42 Tatione 15 ad 8, relinquitur ,72 
id clt 3+ Solidum ergo cujus baſis clt Spirale ſpatium .ct Sphera ia qua 
maximus circulus eſt BCD -— , dimidium. 

I X. Eadem methodo ipvenietur rectangulum quodlibet eſſe ad para- 
bolam fibi inſcriptam ut Jad 2» | © 4 3 "$6110 
Delcribatur enim reangulum (hg. 1+) q 


db; & p.r omnia purQa c ducatur linea cur 
BceD, Lineam hanc.curvam eſle parabolic 
& figuram ABccD,cſc dimidiam parabolz,M 
chematici conſentiunt omnes. Oftendendu 
ergo «ſt, Reangulum, ABCD cc ad {cmipard- 
w. oh ABccD ut 3ad 2. x | 
Dcſcribitur enim xcAangulum ABCD a rea AB matca uaiformiter &, 
paralle;#5 ad latus oppolitum DC. Scd ſemiparabola ABccD, deſcribitur a, 
recta CB nota ad latus cppoſi:um AB continue percunte in duplicata rati» 
one tcmporis AB ad tump..s Daz nam ratio da ad de cli ubique duplicata 
rationis ds ad db 3 & propterea ( per cap. 2+ att. g. ) omnes dz {jmul (urt. 
ad emnes dc timul, in d:;plicata ratione Arithmetica,ommum 4z ad omres 
db. Itaque 1d quod ht unitormiter a tota AB ( id «ſt cotum rcfangulum 
ABCD ) ad 1d gquud ht a moru latcris D- verſus AB pereunte ( 1d eli c:(- 
ſante ab opere ) juxta ration. m Arithmeticam temporis ſubduplicatam , 
elit id qucd relinquitur infectum, nempe CDccB una pars totius recianguli 
: ABCD, 
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i rage ppp quod perficitur, nempe ſemiparabola ABctD eft 
UT. 
Itaque rectangulum ABCD eſt carundem partium 3. Eft ergo reQtan- 
gulum ABCD ad ſcmiparabolam fibi infcriptam ut 3 ad 2, & duplum 
ad totam parabolam {ibi inſcriptam ut 3 ad 2. 
X. Eciam ut ratio inveniatur re@an- by: 
guli ad parabolaſtrum ( quz rabola ! 
yocatur cubicalis ) cadem methodo uti Ar-—=— 
ad de, & dc ad db ita db ad quartam 
de ( ut fint quatuor continue p 
parabo- 
omnia 


tionales ds, dc, db, de }) linea 
lafiri, illius curva trankbit per 
puncta e3 & ratio reanguli ABCD 
crit ad parabolaftri illius d1midium ut , 4+ 
4 ad 3. Et fic procedi poteſt ad para= |, — 
bolaftrum ſccundum,tertium&e. quo« .. _.. __.. -... 
rum ratioges ad rectangulum cui in- "1; | 
ſcribuntur, in tabulam ( atque etiam Cylindrorum ad in(criptum ſibi Co- 
num & Conoidia ) congeſta ſunt capitis 17 libri mei de Corpore- - Tanta 
ergo cft Lemmatis huic capiti prefaxi ad maxima Geometrig pure Proble- 
mata demonlſtranda aptitudo naturalis, ut qui noverit quibus rationum ra- 
tionibus ( nam, cum ratio fie quantitas, erunt rationum, non minus quam 
aliarum quantitatum, rationes ) unaquzque figurarum comparatarum ge- 
neratur, carum inter (c rationes ignorare non pofſic, Sed qualis eſt ( ro- 
gabit aliquis ) Geometria illa pura? An Geometria vera cſt quz cſt im- 
pura? Mixtam, dicet, non impuram. Qyomodo antem pura purz mixts 
ficri impura poteſt. Scd neque hoc dicetz mixtam tamen tunc efle, quan- 
do ad matcriam applicatur. Manitcſtum autem eſt, fi materix non appli- 
cetur, inutilem efle 3 nimirum meras cfle eaſque difficiles nugas ? Puram 
ego appello Geometriam, cui nihil admiſcetur Arithmetice, niſi qucd con- 
veniat ctiam Quantitati continuz,quz Geometriz eſt ſubje&um proprium 
& adzquatum. Itaque quz corrumpunt Geometriam, ſunt preeciput ſer- 
dizas numerorum, & longitndo fine latitudine 3 & latituds fine craſſitie z 8& 
nuper introduQta dodrina, Fractionem elle Rationem 3 quaſi dimidium ef- 
ſet ratio dimidii ad totum. 


CAP, XL 
De Demonſiratione. 


E Demonſtratione dubitari primd potecft,utrum Scientiam ſequatur, 
D an antecedat. Antecedere plerique dicunt. Nam Demonſtratio aut 
ſcientiftica aut vanaeft. Eft ergo ſcientia cauſa efficiens, & propterea e& 
fetum antecedit, Concedendum ergo ct, Donfirationem magiſtri, Sci- 
entiam diſcipuli antecedert 3 ſed nihil amplius. Verum fi qua concluſio a 
quovis homine fucrit demonſirata,prime necefle eſt ut veritatem cus cog- 
noverit antequam aut fibi aut aliis eam potuiſſet demonſtrare. Newo 
cnim ; ag ta id poteſt quod verum an falſum fit. ignorat. Manife> 
ftum ergo eſt demonltratione ſcientiam natura. ſua priorem eſſe. 

Secundo quzri poteft ( cum Geometria humano generi magnz ſit uti- 
litatis, & ornamenti maximi ) quibus greciput hominibus bonum tantum 
debcamus, Demonſtratoribus an non oftratoribus, - Certum eſt, Jon- 
go tempore ante Euclidem , maxima atque artificiociſima conſtruta fuille 
edificia, Turrem Babelis, Pyramides ZEgyptias, Muros hortoſque in Babi» 
lone mirabihſhmos, Regiam Perſidis, altaque item oftenſum Horologrum 
ſolare Lacedemone primilm., Opera hec ſcientiam fine dubio require- 
bant 3 illorum tamen authorcs nihil demonſtraverunt 3 ſed logics natureli 
veritatem futurorum operum meter mnngs omen curiosd id 
fecerunt eo animo, ut multorum animos rerum utilium inventionem 
excitarent, Proportiones quoqae quinque Coeporum regularium ( ut in 
Epigiammate Greco veteri legitur ) invenit quidem Pythagoras, demon» 
firavit autera Plato , & poſt illum (EL. 3.) Euclides; Platonis de- 
monſtratio nullo extat. Itaque commoda illa inventa pluribus Inven- 
coribus , quorum nomina ( paucis exceptis ) nunc peniere , debernus 3 
non demonſtratoribus. Quid ergo ? Inutiliſne cfi demonſtratio ? Mini- 
me quidem illis qui docentur 3 doceri autem non magne laudis effe arbi- 
tror, quanquam fpſum docere, modo ret & fine mercede,honoriticum fit. 
Sd demonltracio ſcientiz alicujus amplz, & antea ignoratr nonne mag- 
nam meretur gratiam ? Ita, (ed qui id fecerit, utilium Inventoribus adnu- 
merandus eft, Atque ob hanc cauſam debetur Euclidi gratia, qui metho« 
dum demonſtrandi, id cft bene ratiocinandi, mundo exhibuit omnium pri- 
mus. Maximas quidem deber) gratias a” omnes, illis qui homi- 

2 nibus 


b, 
TIO ©.Y 
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nibus authores primi erant, ut ſe conſociarent, unique Poteſtati ſummz 
obedire inter ſe paciſcerentur. Proximas habebo illis qui coldem homines, 


paQta ſuPne violare velint perſuadebunt, ____ | 
Tertid loco de Demonſtratione intcrrogare aliquis poteſt, Quid ſit. De- 
monſtrationem plerique nec immerito VOCAre (olent, Vericatis in qualicun- 
que quzſtione dubia probationcm evidentem. Satis enim demonſtratum 
- {ibi unuſquiſque putzt cujus animus 115 que ad probationcm all: gantur 
plene acquicſcit. Sed Philoſopht veteres perpeturs dilputationibus mnatri- 
E ti, quoties de comparatione motuum & magnicudinum contuudebatur , ti- 
BE guris plerumque deſcriptis atque ante oculos diſcipulorum ſuorum poſitis, 
ab illis quaſioltenſfis (id eſt aliquid amphus ut putabant quam probatis ) 
argumenta ſua appellabant mdeifes, 1d Latine eft Demonttrationes. 
Nunc autem unuſquiſque quoties pauld vehementius aliyuid afferit , de- 
monſtraſle (e athimat. ' Y 

D. monſiratio autenyeſt quando conclufionis veritas fandamenta prima 
habet in ullis rebus quz ſunt jam ante iis cognite quosalloquitur 1s qui 
probat. Hwecautem fundamenta, ſunt Detinitiones, & preterca Axicma- 
ra quz demonſtrata quidem non ſunt, vera autem, & bene intcllecta cle 
debent. Nam a veris nihil inferri potelt preter verum 3 neque quicquam 
ſciri quantumvis yerum quod non ft intellectum. , 

Quartd, quezi poteſt quis Definitionum, & quis Ariomatum fit uſus, 
Definitionum uſus manifeſtus hic eſt, ut is cui demonſtratur, demonſtran- 
tem intelligat quam vocis defrnitx fignificationem ccrtam & eandem ubi- 
que eſſe velit. Significatio enim que mutatur fallit. Facit ergo defini- 
tio ad IntelleFum, quia fine Intellectu neque demonſtratio ulla eſt, neque 
in eo qui diſcic ulla tit (cientia, (ed-necefiario inde introductz ſunt dittin- 
@ioncs intempeliive & obſcurz, adeo'ut eorum quz dicuntur nihil exiſtac 
in Imaginatione. Sunt quidem veritates que fciri ab homine omnino 
non potlunt,demonſtratum autem quod ab homine intelligi non poteſt ni- 
hil ett. 

Axiomatum uſus eſt 16 eo quod Demonſirationum ſetiem nimis longam, 
breviorem reddat 3 nimirum demonſtrationes non neccflarias tollendo, 
Nam veritas axiomatum citids & clarius apparere debent quam media ip- 
(a qujbus {unt demonliranda. 

In omni demonfiratione, cauſa conclufionis in precedegtibus ineffe de- 
bet quorum vigtute infertur, id eſt in ante demonſiratis vel lumine natura- 
L cognitis. , Ergo ubi verba cohxrent, erjt demeonttratio. E:tfi ettim rei 
(ubjetz cauſa ignoretur, conclutio tamen veritatum p: indpiorutn unde dc - 
{ rivatur retiocbit. Hujutmodi autern demouſtrationcs facils lunt, quan= 
| guam (cicotiam paium promoveante. 
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Potiſſima omnium dem 
generatione juxta naturz ordinem. Itaque & detinitiones ad ſcientiam 
uriſiſſiniz ſunt it in"quibus explicata cft ret fubjectgeneratio; wett;qus 
motu, quo motuum concurſu, quibus motuum & temporum rationibus tpa- 


tia quzque & magnitudines deyepryinagtur. 
Proxima huic demonſtrationi illa eſt quz deducitur ( a negatione veri- 


fatis ) aliquid 1impoſſibile. Hujuſmodi autem demonſtratio vim ſuam ab 
eo habet, Quod a vero inferri hihil poteſt preter verum, 
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CAP. XILT 


De Fallaciir. 


Ominem Verborum, id eſt, Sermonis ſui intelligentem, eundemque 
a principiis vcris Definitionibus ( dico ) naturalibus, probationem 
ſuam ordicntem, lenteque progredientem in materia Mathematica, ut diu 
aut {pc decipiatur, atque ita ut monitus in errore ſuo perſeveret, impoſſi- 
bile fere «lt. Naullus in intellect (C proprie loquendo ) error efle poteſt, 
Nam intellcQtu errare idem cit quod non intelligere, Lingua, pedibus , 
manibuſque rece uti, non a Magiliro demonſtratur, ſed exercendo diſci- 
mus. Et quanquam verba noltra fere omnia pro varietate rerum de qui- 
bus ſcribimus aut loquimur, fignifhcationem mutent, iHis-tamen domi, in 
agro, in foro utimur ſine damno 3 quia ad ſocictatem civilem, unuſquiſque 
6 alterum rcte intelligat ſatis habet. 

Aliter fit in Philoſophia,ubi nihil queritur preter veritatemz precipue 
verd ft inyentionem {cquatur gloria.» Aliud cft ambulare, aliud in ſublimi 
ſuper extenſum funem ambulare. Alterum enim facile eſt, & ſine damno 
etiamſi titubetur z itaque ncgligentiz, veniz locus eſt, Funambulo non 
item. Veritas ſuper filum ambulat tenuiflimum, ſine illa fori latitudine 
Metaphorica 3 pre(ertim Mathematica, que nifi Definitionum & Axdo- 
matum ponderibus quacunque moveatur librata fit, cum ſpectantium tiſu 
pI=cipitatur. 

Fallaciarum ergo in Mathematicis principalis cauſa & frequentifſima eſt, 
Quod ratiocinationis initium ſumant a definitionibus non intelleRis, aur 
fallis, aut ambiguis, ex quibus certi deduci nihil poteſt. Hoc idem ſenſe- 
runt etiam Philoſophi Grzci cum ſcientiz huic impoſuerunt nomen Ma- 
thematicz, ab intelletu. Nam vulgo cum quis alium allocutus dubitaret 
an inteligeretur necne, interrogabat hoc modo warfdres 3 Cui reſponde- 
batur waviare, Ve! & warfdro, ita naturale erat Mathematicam denomi- 
nari ab intzl|ctu. Cauſa Fallaciarum altera eſt, ignorare, quid ſit motus 
& proprictatcs ejus, id eſt. ignorare omnium rerum cauſam naturalem im- 
mcdiatam. Fallacias illas notas quas in Elenchis enumerat Ariſtotcles , 
quibus vix puer dccipi potelt pretermitto, Pro maxima Geometiie per- 
nicie accuſo primo lineam ſine latitedine, rem inconceptibilem. Secundd 
pro Radice Numeri,luppolitum Figure quadratze latus. Tertio, non intel- 
lectam 
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Ic&tam naturam Rationis. . Quartd,vmnem Infiniti confiderationem tum 
Geometricam tum Arithmeticam. Atrque hic finem facerem, nifi faiſſet 
qui demonltrari etiam poſſe ca diceret, qua non intelligibilia neque expli- 
cabilia,neque comprehenklabilia ſunt. Id quod eſt ſcicntias omnes nihili eſe 
dicere. 
 Nihil ( inquit ) eft in natwrg rerum magis obvinm quam © nantitas con- 
tinas & Motus locals. Atque bec ant ſn't ant nox ſunt in I:finitum diviſi- 
bilia, Disjundtiva hec poteſtne negari * Diceturne,neque eſſe neque non efſe fic 
diviſibilia ? Eligat aliquis membrum ejus ntrum vult. Tolletne difficult tes 
que in eo inſunt ? Aut Objetlionibus que in conirarium fiers poſſunt reſpon- 
debit | 

Queſtiones licet faint, vim tamen habent hoc loco Negationum. Obji- 
ciat ergo difficultates ſuas. Rem ego iplam explicabo, nempe id ipſum 
qudd Scriptorcs Mathematici intelligunt quando dicunt, quantitatem di- 
vilibilem eſſe in Intinitum. Non enim dicunt nec intelligunt hnitam quan- 
titatem ( puta lincam ) divilibilem eſſe in partes numero - {ntinjtas (cd 
lineam quantulamcunque natura ſua divitonis capacem eſſe. Ncque per 
diviſionem 1intelligunt (cparationem oggerialem, id clt. {eparationem par- 
tis a parte 3 (ed in omni quantitate continua- ſupponi quantitatem- adhuc. 
minorem, & cam quoque aſſignabilem 3 & diviſionis hanc fignificationem 
aliam non eſſe quam, partis in toto utcunque exiguo-illimicatam- conlide-: 
rationem. De quocunque autem dici poteſt quod Totum fit, in eodem 
rece dici potelt efle partes. Ut autem homo mortalis aliquid in zternum: 
dividere poſlet, aut f1 id poſlct facere, ut partes tamen non <ſſent ſemper 
numero fiaitz, impoſlibile eſt. Qyod autem de linea dicitur, intelligi eti- 
am debet de Motu, Tempore, & omni diviſibili przter numerum. Produ- 
catur nunc contra hzc ObjeRio ( nullam enim me legifſe memini ) ut-vi- 
deatur an non poſlit tacile intelligi utrum firma an infrema fic. Porro 

Suppono- ( inquit ) notum pleriſque eſſe Zenonis argumentumi/Iud celebre, 
quod appellatur Achilles 3 utque diſputator ille magnus thum per impoſſibilia 
& abſurda ab utreque parte apparentia, Motum localem rem impoſſibilem eſſe 
demonſtrabat, ab uuo Auditerum ſurgente & per Scholam ambulante confut 2- 
ths fuerit. 

Quorum verborum ſumma hzc eſt, confutatum quidem-.fuiſſe ab ambu- 
lante Zenonem, (ententiam autem ejus juſta demonltratione ducente ad abs 
ſurdum rect illatam efle. Argumentum Zenonis quale fir, -ut a lcRore 
judicari poſlit exponam ego. . Quoniam ſpatium trauſiri motu, ne- mini- 
mum quidem potelſt, quin cju{dem ſpatii prids dimidium tranſcundum lit + 
& ſpatii quantulicungue ſuum rurſas eſt dimidum,& kc perpetuoz conclu- 
dit Zeno ( aſſumpto ſpatium nullum tranfiri poſle in in(tante ) Inhtinito 


tempore opus eſle ut ſpatium quantulumcunque permeari poſſit. Mani- 
R 2 {cTums 


» 
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fefivas autem: eſt [i fpatium permcarrHon poteſt ſine motu eterno;omnino 
pexmeati non poflc. © | . 
it turn hoc acccptum a Zenone Magiftro exemplificaverunt Stois 
ci in'Achille pedibus veloci, & tardigrada Tettudine; dicebantque ( com- 
mittentes in ttadio Achillem & Teſtudinem ) haac quantulacuaque diftans 
tia antce:dentein, Achifterm nunquam affequuturum efſe. Quare autem ? 
Quia dum dimidiam ditiantiam 1)lam percurrebat Achilles, promovebatue 
etiam Tcfiudo al:quantulum 3 & rurſus percurrente relique diftantie dis+ 
midium, promovebatur iterum-ctiam Tetiudo. Puderet.has nugas recita- 
rc, nif1 vidiſlem quos minmie oportuit hujuſmodi Faliacus pucvitibus decipt 
poſlc. Quid autem reſpondendum eft ? Reſpondendum eſt primd,mirum 
non eſſe, 11 antecedentem quanquam tardum nunquam affequatur is qui 
nolit." Talis enim cft natura Motus ut qui velocitatem ſuam pro ratione 
ſpatii quod relinquitur, ſemper vult aut cogicur remittere, ne minimum 
quidem (patium percurrat unquam. Secundd quod ht ab Uno Toto ali- 
quo, & cus dimidio, 6 dimidii dimidio, & fic eter, minug exit quam 
duo. Tantum abeſt ut faciant tempus Inhonitum. Ab illo ergo Zenonis 
argumento inferri non poteſt Achilſem velocitate qua erat preditus Teſiu- 
dinem curſu non potuiſſe afſcqui 3 ſed hoc tantum, potuiffe ( {1 ibuiflet ) 
ctiam non aſſequi, Exemplum ergo Paralogiſmi Zcnonii non probat de-+ 
mounſtrationem cfle poſſe de re que non fit intelligibilis. Pergit, 

Scentiarum bumanarum omnium, facilime, evidentiffime, comprebenfibi- 
lifime, ſunt pure & ſimplicifime Mathematice. In Geometria tamen & 
Aritbmetica quot ſunt Propoſitiones firmiter demonſtrate, que ſunt tamen in> 
explicabiles, incogitabiles, incomprehenſibiles ? mpla adducam panca, 
fc. w 


Nonne ſunt abſurda hexc ? Andemonſtrarc dicetur veritatem nift itlam 
faciat ut apparcat-& intelligatur ? Qui (ciam, verum an talſam. fir, quod 
anjmo imaginari non poſſum ? Scd legamus excmpla qua fubjunRurum 
ſe «le dicits "8 

1. Quod minimum ſpatium conceptibile equale effe pote(t ſpatio alteri ſu 
per eandens boſem & ejuſdem altizudins cugus latera protratta fuerins in In- 

ninum. 
; - Parallclogramina quidema & triangula cjuſdem altitudinis ſuper eandem 
baſe m mania inecr {t &qualia eflſe nemini non intelligibile ett; Qnod ad- 
dit, Cujus laters protrabuntur in Infinitum, abſurdum ett. Sicut enzm ſcam- 
num non diciturantequatn perticiatur 3 ita neque (patium antequam tinia* 
tur. (Quod autem Intinitum elt, non- finicur, 'neque tiniri pocett. 

Nam plane img«ofi bile &abſardim tft, Nee &x Tattteellio fequitur Fi- / 
nitum Intinito #quale efſe. * i BINS | 6-7 & 

2. Finitum Infinito majus efſe poteftl, Quis dixit ? Ub; legitux ? Tacef. 
N2m ablurdum elt, 3 Qnrd 
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3+ Dnod omnes Anguli contattus cirenlares ſunt equaler. Quid eſt An» 
gulus contactus circularis ? Oratio ipſa inexplicabilis ctt. 

4+ Appropinquatio eterua duarum linearum, concurſus tamen impoſſibilis , 
nempe Aſymptoten. Hujus caula explicata ſupra cli in Paralogitmo 7Ze- 
nonis. 

5- Aﬀeias Surdarum EC irr ationalium qQuantitatum, &c, Tle: omaiaits 
demonſtrata ſunt ut negari non poſſint > & multa alia, que $2men inexplics- 
bilia, incomprehenſibilia , incogitabiliz ſunt. Quernam autem ſunt 1lle 
lurdz & urationales quantitates ? Qualdam cle quantitates continuas 
quz rationem numeri ad numerum non habent, nemo neſcit Mathemati- 
cus, & vocari Incommen(urabiles. Sed carum ctiam que commenſurabi- 
les inter ſe ſunt, multz ſunt irrationales 3 quia comme<nlurabiles inter (c 
quanquam fint, quantitati tamen alicui arbitrarie ſumptz commenlurabi- 
les non ſunt, dicuntur efſe rationales. 

6. Intelligine poſſunt & plene comprehend, exprimi, & explicari in Anme- 
ris AﬀeTiones Unitatis & Ternarii 3 nt eſſet in #atura Quantitas una , nec 
alia, que cnm ſus poteltatibus infinitis aſcendentibus, if radicibus deſcendenti<* 
bus omnes eſſent inter ſe equales, vel potius idem. Verba ipla obſcuriuſcula 
ſunt (ed id quod dium voluit, puto, hoc eſt, Cum poteſtas quadrata 
numeri, & numerus quadratus item poteltas ſccunda & numerus Cubus, 
&c. Arithmeticis idem lit 3 & radix numeri quadrati, numerus ille dica- 
tur, qui multiplicatus in fe aliquem efficit 3 & radix numeri Cubi idem 
quod numerus ille qui multiplicatus in fe, & rurſus in produqtum facit ali- 
quem3 & zum in 1c quotieſcunque multiplicatum, nihil amplius faciat 
quam unumz manifeltum e{t productos omnes & corum radices, caldem 
eſſe Unitates, Arcanum ergo hoc quanquam Unicati proprium tit, intel- 
le&u camen dithcile non eli 3 quia per unum multiplicari nihil potelt. 

Poltremoe, An explicari, cogitari, comprehend ( inquit ) poteſt ex radici- 
bus Infinitis potentialibus numeri 3, vel una aliqua ? 

Non potelt, Scio. Et cur non poteſt, neque aliorum numerorum mul- . 
torum ſcio, & explicare poſſum, & breyiter. Quia Radicem nullam ha- 
bent, 
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CASEITL 
De Infinito. 


A D voccm Iifiitnn fubauditur res alique ut Opus, Tempus, Spatium, 
&c. Si ſubaudiatur Opus, tunc ſignificat Opus inchoatum quidem 
ſed nondum ad eum finem perductum quem animo ſuo deſtinarat Artifex. 
Itaque hoc ſenſu, Infinitum idem eft quod imperfectum, nec figitum 3 (ed 
quod finiri poteſt, Qualc elt incepta quidem, (ed non exzdificata domus. 
Sj quis igitur dicerct de Opitice, fuiſſe illi in animo Opus perkicers Inhgi- 
tum, ablurde loqueretur 3 tanguam {1 diceret in animo fuifle quod in ani- 
mo non erat. Cuigue enim tantum.in animocli tacere quantum perfice= 
re. Itaque de opere non fuo, utrum fhnitum & pertectum , an Infini- 
tum & Imperfetum lit, recte judicare, inconlulto Opitice, nemo 
potelt. 

. Infinituns, ſi {ubgudiatur ſpatium, ſignificat ſpatium majus quam quod 
mumero gquantocunque menſurarum, yt pedum, paſſuum, milliarium, vel 
ct1am djamgtromm Terre, aut Orbis Stellarum fixarum equari poteſt, id 
elt, quod terminis includi non poteſ}, Simailiter Infinitum Tempus eſt quod 
neque djexum neque horarum numerasullus #quat, 

Ergo de Iyfinito ſecundum fſenſum hunc dici non poteſt aliud alio majus 
cle. Ducatur enim rea A B finjta,& fuppone D A C B E 
tur products yitza B per E ip Jatinitung. Kigo «= merrerm—mmmmdmm_ 
tum rx<ta BE— tum ABKE——longitudine {une Infinite, Eſt autem 
A BE-—— major quam BE —— tanto quanta clt Jongitudo AB. Efto. 
Secetus AB bifariam in C & ponatur AD #qualis A C3 & ſupponatur 
produQta in directum per F in Infinitum. Erit ergo A DF-— major 
quam DF — tanto quanta eſt longitudo finita CD, id eſt quanta eſt 


AB. x 
Quare CBE-—& CAD — non ſunt inzquales, eſt ergo pun&tum 
aliquod , eli in linea — DB — Infinita, medium. Itaque centrum 


Spherz Inbnitz crit punctum C3; idgue ( quia puna A & B ſumpta 
ſunt ad libitum ) in omni punto Infinite Sphere erit Spherz centrum, 
Itaque ſemidiametri Sphzrz Infinjtz a quolibet centro, ſive A, five B, five 
C, (unt inter ſe non-inzquales, Non eſt ergo una linea Infinita major 


quam alia. 
Pex 
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Per candem ratiocinationem, fi linea A B ponatur pro finito tempore , 

probari poteſt duo Aterna inzqualia efle non poſſe. 
| Cauſa autem quare in Infinito confiderari poteſt finitum, in eo conſiftic, 
quod neque Corpus (ubjequm eſt in cogitante, neque ſpatium , corporis 

Imago, in re cagitata, ſed-tantummodo m memoria. In mcmoria autcm 

& (enſu Infinitum efle non poteſt. 
Infinitums autem a Mathematicis (piflime dicitur pro Iadefinizo. Inde- 
finitum autem eſt idem quod quantumvis magnum, & aliquando pro Inti- 

#ite parvo, modo non fit Nzhzl. Dividi enim in Infinitum, id et in Nihi- 

la quantitas nulla potcfi, Dicitur etiam Infinitum aliquando pro ©w4- 

twm eft poſſibile. Infinitum autem proprie dictum nihil etinifi ſuperce nicn- 
ſurarum datarum numerum omnem aſlignabilem. Sed demonſtratum cfle 
aiunt a Torriccllio Solidum quoddam acutum Hyperbolicum , etiam hoc 
ſenſu Infiniti, zquale efſe Cylindro cuidam, cujus quidem bafis habeat dia- 
metrum #qualem dimidiz ba(i Hyperbole, alticudinem verd zqualem cju(- 
dem Hyperbolz ax1 tran{verſo, Demonſtrationem hujus Problematis (z- 
pius 6 attcnte legeram 3 neque quicquam myveni Paralogiſmi. Inveni ta- 
men diftantiam quam Torricellius ſupponit Intinitam, intelligi de diſtan- 
tia indefinita 3 ncc potuiſle ab ipſo aliter intelligi, qui Principio titur Ca- 
valleriano de Indivitibilibus in valde multis demonſtrationibus z qui 1n- 
diviiibilia Cavallerii talta ſunt ut corum aggregatum #quatc poſſit cffe cui- 
cunque dat? magnitudini xquale: Itaque propolitio tam abſurda quam 
hec elt, Infiritum Finito efſe £quale, Torricellio aſcribi non debet, Solidum 
enim tam cxilc nullum efle poteſt, quod Infinite non excedat omne Soh- 
dum fhnitum, ut manifeftum c| lumme natural. Abſurditas illa Arith- 
meticorum elt diſputantium de Intinito, & ſuperficiem & folida menſvran- 
tium per lineas ſine latitudine, qui inter Arithmeticam & Geometriam 
nyullam animadvertentes drficrentiam, radicem numer ( que” numeri (ui 

quadrati pars eſt) pro eadem re habuere cum Figure quadrate latere , 

quanquar latus (ui quadratt partem non effe confiteantur.. De Mathema- 

tics dixi. Quid Algebtiſtz in contrarium d1uri ſunt expeRto. 
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